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Общая характеристика работы 

Актуальность темы диссертационного исследования и степень 
ее разработанности. Рассмат1)ипа10тся тол1.ко конечные группы н классы 
коночных г1)уг1н. Через (£ обозначается класс всех коночшлх групп, 5 пронз-
1!олЕ.ныП подкласс класса С, класс всех 7Г-Г1)упн, содержащихся в Сре-
ди классов конечЕплх Г1)уп11 цент1)ал1.ное место занимают формации - классы 
групп, замкнутые относительно гомомор(})иых обраюв и конечных подпря-
М1>1х ироизведениП. Формациями являются такие важные классы груии, как 
©,Н, 01,21 класс1.1 всех конечных раз[)еи1им1.1х, сперх1)аз1)еи1им1.1х, пильпо-
тенти1.1Х, абелевых групп соотвотственно, и многие Д1)угие, причем6,11,01 яв-
ляются насыщенными фо1)мациями. Формации ЯЕЫЛИСЬ Э(1)фектив1п.1м сред-
ством для изучения иодгруинового ст1)оения конечных Г1)унн (см. |15|), что 
обусловило интенсивное ¡Еазвитие теории (¡юрмаций в последние десятилетия. 

В теории классов конечылх Г1)уни в а ж н у ю роль иг1)ают (¡Еункциональ-
111.10 методы. УдобпЕ.1м инструментом д л я изучения формацт"! ЯЕЕИЛИСЕ. (¡Еунк-
ции, в качестве области онредолония которЕ.ЕХ выступает м н о ж е с т в о Р всех 
ЕЦЮСТЕ.ЕХ чисел (или, что ¡ЕавносилЕ.но, класс всех конечных простЕ.ЕХ ¡гбелевЕ.Ех 
Е'руин). Так, понятие ф о р м а ц и и 6Е.ЕЛО введено Гапиоцом в 1963 году и рггбото 
|27|. Там ж е с ЕЕОМОЕЦЕ.ЕО ((Еункционалын.ЕХ методов Гашюцом были иостроены 
локалЕ.ЕП.Ее ((Еормацин и установлено, что в у н и в е р с у м е всех КОНСЧЕП.ЕХ ¡)аз-
{ЕенЕимЕ.Ех ПЕуин всякая локальная (1ю1)мация является насыщенноГЕ. П о з д н е е 
(см. [23], т е о р е м а IV, 4.0) бв.Ела докЕЕзана [Еавносильность понятий локалЕ.иой 
и иасЕ.Ещеиной <1)01)маций в уЕЕИве1)суме всех конечных групп. 

С помощЕ.ю локальЕЕЕ.ЕХ (1)01)маци11 ОЕ.ЕЛИ ¡ЕеЕнены многие важЕН.Ео воп1)о-
СЕ.Е в Те01)ИИ КОНеЧЕП.ЕХ ПЕуПИ, ЕЕ ЧЕЮТНОСТИ, с еДИЕЕЕ.ЕХ позиций ИЗЛОЖеНЕ.Е ¡ю-
ЗуЛЕ.ТЕХТЕ.Е О СИЛОЕЕСКИХ, ХОЛЛОЕИ.ЕХ, Ка1)терОВЕ,ЕХ, Е'аИПОЦеВЕ.ЕХ ИОДЕЧЕуННаХ, о сн-
стемЕЕЕ.ЕХ ЕЕ01)малЕ1зат01)ах ра;?реЕЕЕИМЕ.ЕХ групп, о группах Милле1)а-Мо])еЕЕО, 
группах Ш м и д т а и миоЕ'ие Д1)угЕЕе (см. [15]). ЛокалЕ.ЕН.Ее (|)01)мации наиЕЛИ 
ЕЕ1)имеЕЕеЕЕИ(! В исследовании Е!0ее1)0С0в доЕЕОЛЕЕяемости в группе ее ЕЕ01)малЕ,-
ЕИ.ЕХ иодгруин. в этом наираЕЕленин х о р о н ю известеп с л е д у ю щ и й р<!зулЕ,тат 
Ганиоца. 

ТЕОРЕМА 1 (Ганноц, [26]). Пусть N нормальная абслсвп подгруппа 
конечной группы С. Подгруппа N тогда и только тогда дополняема в группе 
О, когда Мр дополняема в Ср для любого р € •к{М). 

В и л а н д т в 0бз01)ЕЕ0М д о к л а д е на М е ж д у н а р о д н о м математическом кон-
ЕЧК'ссЕ! ЕЕ ЭДЕЕЕЕБУ1)Е'е ЕЕ 1958 ЕЧ>,чу иостаЕЕИЛ сле / ;ующую ЕЕ1)()блему ( В и л а н д т [41]): 

(А) Ослабить условие абелевости нормальной подгруппы N в Теореме 1. 

Одновременно ВИЛЕПЕДТОМ 6Е.ЕЛЕ1 отмечена неЕЕОзможностЕ. ИСКЛЮЧИТЕ. услоЕЕие 
абелевости ИОЛЕЕОСТЕ.ЕО (пример, ЕЕ0ДТЕЕе1)ждаЕ0щий дати .ЕЙ ([¡акт, см. ЕЕ [35], с. 
131). ВажЕн.Ей Еиаг ЕЕ реЕнении ПроблемЕ.Е ( А ) сделЕШ Л . А . ШеметкоЕЕ, ДОКЕЕ-



[iiUiiiiiiii в 1974 1'оду для локгшыюи (1ю1)мации 5 cuio/iyioinyio тоорому о допол-
няемости в конечно!! Г1)унне G ее 5-ко1)адикала N в случае, когда силовскн(! 
нодг])у1Н1ы 114 N являются абелешлми. 

ТЕОРЕМА 2 (Шемогков, [13]). Пусть 5 локальная (¡¡ормация, G 
конечная ¡группа. Если для любого простого числа р, делящего \G : G'*], 
спловская р-нодгруппа u:i G^'' абслева, то подгруппа G''' дополняема в G. 

В качестве следстви!! нч тео1)емы 2 вытекают, ставите уже класснчески-
мн, тео1)ема Ф. Холла [32] о дополняемости в конечно!! ¡¡¡^¡юшимо!! riiyiiiie 
G её коммутанта G' (21-корадик<и1а группы G) с абелевымн снловскимн нод-
груннамн, TeojieMa Xymieina [34] о дополняемости в С iioiiMiuii.Ho!! нодг1)унны 
0 ' ' (G) -корадикала riiyiim.i G) с абелево!! силовско!! /М1од['1)ун11о!!. 

Понятие 5-нокрываю1це!! нодг1)унны, введенное в раесмот|)енне Ганно-
цом в 19G3 году [27], явилось естественным обобщением ноняти!! холлово!! 
и KapreiioBoü нодг1)ун11. В универсуме всех конечных ])ач1)енгнмых групп по-
нятие 5-нок1)ываю1це!! нодг1)унны совпадает с понятием ^-щюектора, кото-
[юе было введено Ганноцом но:!дн(;е, в 19G9 году (см. |28|). В работе (27] Га-
нноц об ьединнл и 1>асн1н1)ил нчвестные [ювультап,! Холла [29] н K a i r r e i i a [21], 
а именно, Ганноцом были установлены существование и сон1)яженность 5-
иок1)Ывающих нодгрунн (5-нроекторов) в [ягцюшимо!! r i i y i i i i e для насыщен-
но!! (лоюин.но!!) формации В работе Шунка [38] Teoj ieMa Ганноца была 
p a c i i p o c T i i a i i e i i a для класса 5 , являющегося примитивно чамкнутым гомоыор-
(¡юм. Шмид н Э.Ф. Шмныцюв в [37] н [18] соответственно i iac i ipocTi ia i i iu iH ¡ le-

вультаты Ганноца [27] на нрои;нюл1>ные группы с ¡¡¡юрешимым^-кораднкшюм 
G' ' , а Л.А. Шеметковым в [14] условие ])а.!1)енн1мости 5-ко])аднк;и1а G''' было 
ослаблено до 7г(5)-ра,чренн1Мости. Дшн.неёшее обобщсчте 1)енул!.таты (¡абог 
jl lj, |18|, [27], [37], [38] получили в [»аботе Эрнксона |24| для нримитивио ва-
мкнутого roMOMopilia (класс^а Шунка), соде1)жащегося в SQ-aaMKiiy roM уни-
версуме. Ф(фсте1) в |25| к исследованию вопросов существования и сопряжен-
ности 5-н1)оекторов в группах для класса Шунка 5, соде1)жащегося в SQE,\,-
вамкнутом уннве1)суме, IIIHI.MIMHIJI подход, основанны!! на иснольвованин Q-
границы класса Шунка (см. также [23], главы III н VI). В ¡¡яде ¡)абот б|.1ли 
установлены необ.ходимые и достаточные условия, н])!! KOTOjibix 5-'ЮД1'РУЧ"'1 
является 5-н(Ж])ывающе!! но/црунно!! (5-Н1)0ект01)0м) riiyiiiii,! G или содс])-
жнтся в её 5-ч'>крыва10ще!! нодг1)унне (J-iiiioeKTOiie), в частности, выявлены 
условия н1>н кото|)ых 5-н!)оекто1) Г1)унны является её ^-нок|)ывающей нод-
r i iy iHioü (см. [22], [33]). 

В книге [23] Де1)К и Хоукс поставили следующую общую Н1юблему 
(Де|)к, Хоукс [23], глава III, § 3, гцюблема В): 
(В) Может ли универсум, для которого работает теория проекторов, рас-

ширен :ia пределы класса б всех конечных раврешимых групп! 
К этому иан|)авлению относятся упомянутые выше ¡¡евультаты Шмнда, Э.Ф. 



Шмигиропа, Л.А. Шом(!ТК()иа, Эриксопа, (I'öp(;T(!j)a. 

Ф. Холл п работах [30), [31] ппол гтомятия силопскоП CIICTOMI.I Н систем-
ного 1101)мал11;!ат01)а с целью более глубокого изучения i)a'ii)eiimMi.ix групп. 
Kai)Tei) и Хоукс п [)абото [22] для любой локальной фо1)мации 5 " рапрс!-
птмой rpyiiiKi G выделили сопряжетилй класс 5-подг1)уии, получивших в 
[22] иачваиие ^-нормгишчаторов, причем класс 5-пормаличат01)0в совпадает 
с сопряженным классом еистемтлх по1)маличаторов в G, когда совпадает 
с классом ОТ всех пильпотеитпых ri)ynn. В [»аботе [22] установлено, что для 
5-но{)маличаторов в ¡¡ачрешимой г{)уннеС выполняются многие свойства си-
стемных нормализато1)ов в G, а именно, в [22] доказано, что в ¡)ач|)еи1нмой 
группе G для любой локаги.ной (1)0{)мации i? существуют 5-ио])М!и1и:зато{)ы, 
любые два 5-но1>малнзато1)а группы G сопряжены в G, ^-нормализатор груп-
пы G нок|)Ыва(!т кажд|>1Н 5-цент{)алынлй главный фактор и изоли1)ует каж-
Д1.1Й 5-эксцентралы1ый главный ([¡актор группы G (см. также [23], глава V). 
Ki)OMe того, в [22] для 5^-нормалнзато1)а Я ¡ ¡a i i je i i inMoi l rj)yrHH,i G была по-
лучена его ха1)актернзация посредством цепи максимальных подг1)угш, со-
единяющих Я с G. Это свойство 5-1Ю1)мализатора Я разрещимой группы 
G послужило отправной точкой для 01Ц)еделения 5'-нормализато1)а Я для 
класса Шунка в ¡¡аботе Манна ]3G] н в произвольной группе для локал1.ной 
(]юрмации 5 ч работч! Л.А. Шемсткова ]14]. Понятие 5-нормалнзато{)а (си-
стемного норм;и1нзат()1)а) 1)аз1)енн1мой группы G оказалось тесно связанным 
с нопятнями 5-нокрывающей нодг1)унн1.1 и подгруппы Картера rpynni.iG (см. 
[20], [22], [23], [27]). Так, в [22] установлено, что любой 5-иормалнзатор 1)аз1Я!-
шимой группы G содержится в некоторой 5-нок1)ывающей подг1)уппо из G. 
^-нормализаторы также нашли применение, в исследовании вопросов допол-
няемости 5-ко1)адикалов в (-[¡уппах. В ]22] доказано, что всякое дополнеино к 
абелевому Jf" корадикал у разрешимой группы G явлж^тся (^-нормализатором 
в G, где 5 локальная (1ю1)мапия. Для произвольной группы G аналогичный 
¡юзультат получил Л.А. Ш(!М(!Тков в ]15]. 

В связи с класси(|)икапией конечных простых групп актуальной в тео-
рии конечных групп стала задача исследования непростых коиечтлх групп 
с гцюизволып.шн, необязательно абелевыми, композиционными (¡¡акторами. 
Наиболсч! удобшями для решения этой задачи явились комнозициотпяе (]¡op-

мацпи, введенные в paccм(¡тpeниe Л.А. Шеметкоп1.1м в 1974 году с иомонц.ю 
(¡¡ункций вида / : 9 -> {(j¡0I¡мaпии конечных групп}, где J класс всех 
коночшях гцкклтлх ГI¡yIHI [13]. Независимо (¡т Л.А. Шeмeтк(¡na композицион-
ные (¡¡(¡¡¡мацин б|.1ли н()стр(кчи.1 Бэp(¡м в тeI¡мпнax {¡азреншмо насыщенных 
([¡(¡рмацнй (см. 123)). KoMiKTHinHOHHi.ie (j¡0I¡мaпии также нашли широкое нри-
мен(щие в ((-(¡{¡ии юнк^чных ¡'¡¡унн, в частшкли, при изучении cyбн(¡I)мaлI.нI.Ix 
нодг1)упн и их (¡б(/япений (см. [2]). 



Тот (l)¡iKT, что т(!01)ня (1)ормаций окачалась достаточно удобш.ш С1)(!д-
СТНОМ для [КМПОНИЯ многих вонросон Т001)ИИ коночних групп, Н1)НВПЛ к необхо-
димости бол(!о тщательного изучения самих (¡»¡¡мацн!!. В 1984 го;;у Л.А. Ше-
м(!тков для непустого нодмнож<!с:тна и множества Р построил сн-локальньк! 
(1)01)мации [17|, 1)аскрый HOBÍ.K! возможности иснользонания функцпН itpii изу-
чении классов конечных групп. В работе [11| А.Н. Скиба и Л.А. Шеметков до-
Kii-iiviii равносильность понятии а;-локалы1ой и w-насыщенной формаций. Ак-
туши.ность проблемы Н1)нмоиения ш-локщн.иых (¡юрмаций к изучению нод-
rjiyiiHOBoi-o ст1)0(!ния конечных Г1)уин в ])азны(! годы неоднок1)атно обсужда-
лась на Гомел1)Ском Алг(!б1)анческом Семинаре;. В 1999 году А.Н. Скнба и 
Л.А. Ш(!М(!тков в кач(!стве обобщемтя но[1ятня композиционной (})01)мацни 
иост1)онли Н-комнозиционные ([¡ормации, где Í2 непустой подкласс класса 
3 (ем. 112|). 

Как отмечечк) в монограефт А.Н. Скибы |10|, важной ха1)акт(;ристикой 
([¡(¡¡¡мацин явлжутся шиеичие в ней т(!х или иных нод(1)ормаций и их взаимное; 
рае;ие)ле)же;иие; (е;м. [10], е;. 9). Пекжеин.ку нетнятне; е1)е)1)мацин явиле)е;ь е;е;те;-
е;тве;нн1.1М е)бе)б1це;ние;м ие)нятня мне)ге)е)б1)азня, те) мнея'не; ме;те)ды в те;е)1)ии 
е1)е)1)маций веезникли как анеиюги е;е)е)тве;ге:тву1е)|цнх ме;те)де)в те;е)1)ни мне)ге)е)б-
l)iUHH'í. В чае:тне)е;ти, ие:е;ле;де)вания ие)де1)е)1).мацие)НН0ге) е;тре)е;ния лежеин.ных 
е1)е)рмаций Н1)иве;л11 к не;е)бхе)диме)е;ти ра;11)абе)тки е)е;е)бых ме;те)де)в, е:вязаниых 
е; еюнятием K¡)HTH4e;cK0H е1)е)1)мации. В 1978 re);iy Л.А. Ше;ме;тке)вым на VI Ве:е;-
сееюзно.м симне)зиуме но ттрии 1'рунн нне>рв1.1е; была не)е:тавле;на е:ле;дую1цая 
е)б1цая Н1)облема (Л.А. Шемеггкеев |1С|): 

(С) Изучить í')g-Ki)uviu4c.(:Kuv, формации, /Jc.fj класс, групп, О некоторая 
совокупность формаций. 

В е:ерии 1>абе)т (см. 17| 19|) А.Н. Скиба еюлучил 1)ечнечн1е; П1)е)бле;мы 
(С) в случае, ке)гда О е;е)ве)куние)е:ть ве;е;х лежальиых е1)е)1)мацнй. А.Н. Скн-
бе)й и В.М. Се;лькиным нзуче'ны критиче;е:кие [юрм.ин.ие) нае:ле;де:тненные и 
нае:ле;де;тве;нные; лежеиеьные; е1к)рмации (е;м., нан1)име;1), |0|). Важным е)бе)б1це;-
нне;м неннгтия ле)к;и1Ы1е)е:ти являе;те;я неенятие; К1);тгне)й ле)к;и1Ы1е)е;ти, вве;де;нне>е; 
в 1)ае;е;ме>Т1)е'ние; А.Н. Скнбеей в 1987 гееду jS). В рабетте; |5| В.Г. Сае1>е)не)в не)лу-
чил еенисанне; е:гре)е;ння к1)итиче;е;ких 7г-кр.чтне) локеин.ных е|)е)рм;1ций. Исе;ле;-
де)вание;м к1)нтнче;е:ких сс-лежетльных е1)е)рмаций заннм!и1ие;ь А.Н. Скиба, В.М. 
Се;лькнн, И.Н. Caej)e)He)i)a и д]). В рабеме; |12) нзуче;ны к1)итические; ке)мне)зн-
цне)нные; е1)е)рмации. В 1юе;ле;дние; ге)д|,| не;ре;дке) в каче;е;тве анна1)ата ие;е:ле;де)-
вания е1)е)])маций eiTiUiii ие;не)льзе)ватье;я не)дг1)унне)вые el)yHKTe)¡)bi, т.е. е:оглае;е)-
ванные; е; изе)ме)1)е1)измами групп е1)ункции, ыяделяющие; не;кет)рые; е:ие;ге;мы 
неедгрунп (е;м. ¡2), [Ю)). В ме)не)Г1)ае1)ии [Ю] нре;де;тавле;ны е)е;не)вные; ре;зуль-
теггы е) критиче;е;ких т-замкнутых 7г-к1)атне) лежеин.ных е1)01)мациях, где; г 
1)е;гуля1)ный 11е)дг1)уи1юве)й е1)ункте)1) (еюдгрушюеюй е1)ункте)р Скибы). 



в 1999 го;;у В.А. Водприикоп П1)едложнл ni)iinnmiiiajii.iio iiom.iil (¡¡упкци-
опалыплП подход к изучению классом ri)yiiii, кото1)ый и])имол к необходимости 
[¡ассмотрепия для <1ю1)маций наряду с фуикциями-сиутпиками номой (функ-
ции 11ап1)амлоиия, определяемой как отоб1)ажеипе мпожестмаР мсех ni)0CTi>ix 
чисел (класса 3 мсех простых конечных групп) мо множестмо мсех непустых 
фо1)мап,нй Фнттнпга ([G8], [С9]). Таких на111)амлепнй сущестмует бесконечное 
множестмо, а паправлепие а;-локал1.ной <1)ормацнн (П-компознцнонной фор-
мации) является 0ДП1Ш из них. Поэтому для фпкснроманпого непустого мно-
жества LJ гцюс'плх чисел (для (1)иксн|)оманного непустого класса П щюстых 
коп<!Чных ('¡¡унн) можно построить бесконечное множестмо новых видов (¡юр-
мацнй а;-меерн1>1х (1)01)мацнй (П-рас:слоен1н.1х (¡юрмацнй). В.А. Ведернико-
вым в 1999 году была поставлена следующая задача (В.А. В(у(е1)ннков [С8|, 
[С9|): 

(D) Ра:)раГ)отать теории ш-веерных (з;щл'т (D1)) и П-расслоеппых {зидл'т 
(D2)) формаций конечных грунп. 

Ввиду отмеченной выше связи между 5-нроекторамн, 5-нок1)ываю1цнмн 
нодг1)уннамн и 5-нормалнзато1)амн в конечных группах для лок;ин>ной (1юр-
мацнн 5 н])!! решеннн П1)облем1.1 (В) с помощью w-локалынлх (1)01)мацнй 
акту;1Л1)Ной является сле;;ующая задача: 

(E) Рп.1рабо7нпть теорию '^^-нормалштторов, где 5 произвольная uj-
локальная формация. 

Цели диссертационного исследования. 
В днссортацнн ставится целью ¡¡ешенне щюблем и :!адач (А) (Е). 

Основные результаты диссертации. 

1. Решена П1)облема (А) (1Ц)облема Внландта [41|) о дополняемости в ко-
нечной г{)унн(! G 5-ко1)аднкала G^ 6e:i условия абелевости его снловскнх 
нодгрунн для ш-лоюин.ной (локшн.ной) (1)01)мацнн Фнттннга5. 

2. Решена П1юблема (В) (проблема Дерка и Хоукса [23]) о расншреннн унн-
пе1)сума, в котором ¡¡аботает тео1)ня н{)оекторов, за пределы класса всех 
конечных 1)азреншмЕ.1х групп. 

3. Решена Проблема (С) (Ецюблема Л.А. Шеметкова [10|) изучения 
5]й-крнтнческнх (1)01)мацнй для гг-кратно ш-вее1)ных, г-замкнутых ui-
neei>Hi,ix, г-замкнут1.1х П-1)асслоенных фо1)мацнй. 

4. Разработашл основные положения теории а;-веерных и теории П-
1)асслоешн.1х (1)01)мацнй (¡мчиенне Задачи (D) В.А. Веде1)ннкова). 

5. Раз1)аботан1.1 основшле положения TeojEHH 5^^-нормалнзаторов, где 5 
Н1К)н:!Волы1ая ш-локальная (1)01)мацня (решение Задачи (Е)). 



Научная нопмзпа. Все р(!:!ультаты диссе1)тации являются 110вык4н. 

Методология и методы исследования. В д11СС(!ртации используют-
ся классические методы теории ri)ynii, а также; метод1.1 теории классов ri)yini 
и теории иодг1>уп1К)вых (l)yiiKTO¡)OB. 

Теоретическая и практическая значимость работы. Работа име-
ет теор(;тический xajjaKTcp. Ее результаты могут быть исиользовапы в ис-
сл(;довапиях по теории конечных групп и rœ[>ini классов конечных l'pynn, 
н])!! чтении спецкурсов для студ(;нтов и acimi)aHTOB, с11(;ц1ни1изирую1ц11хся в 
области алгсб])!,!. 

Публикации. Список публикации ио теме; дие:е:е;1)тации включае;т 29 
pii6e)T |42| [70], и те)м чие:ле; 2G е;тате;и (42| [С7| е)11ублике)ва11Ы и 1)е;це;11зируеь 

мых изданиях. Оетювпые; ¡)е;зульт;1ты дие;е;е'{)т;1ции е)иублике)ваиы в 10 ептггьях 
|12| |57| в изданиях из iie;¡)e4mi ВАК. 

Степень достоверности и апробация результатов. Ое:ие)виые; i)e;-
зульгаты дие;е;е;ртации ащюбиреемалиеч,: 

ii;i 11аучие)-ие;е:ле;де)вате;лье:ке)м e:eMiiiiape; кае1)е;дры Bbie;iiie;ii еиич'бры 
Ме)е:ке)ве;ке)1Ч) ге)е;уда1)е;т'ие;||11е)ге) у11иве;1)е;ите;та име;11и М.В. Ле)ме)11е)е:е)ва (2017 г., 
Ме)е:ква); 

Mil e;e;Miiii;ipe; «Алге;бре1 и ле)гик;1» Иие;титута м!пе;м;1тики име;ии 
С.Л. Се)бе)ле;ва СО РАН (2017 г., Неевекчебирск); 

па Крае111е)Я1)еже)м ¡и1ге;б1)аичеч:ке)м е:е;мииа1)е; (2017 г., К1)ае:це)яре;к); 
на иауч11е)-иеч;ле;де)вате;лье:ке)М е:е;мииаре е)тде;л!1 iuire;6i)bi и теепеьюгии 

Ииепитута мате;матики и ме;хаиики имени И.И. К]);1е:е)ве;ке)ге) YieO РАН (2016 
г., Ек!гге;ри11бу1>г); 

iHi Ме;ж;;уиаре)Д11е)й ке)ие1)е;ре;иц11и «Алге;бра и леегика: те;е)рия и ириле)-
же;11ия» (2010 г., К1)ае:ие)Я1)е;к) iijie;iiai)iibiii дежлеед; 

ii;i Ме;ж^^11аре)дие)й ке)ие1)е;|)е;11ции "Greeiips iinel Gnqeh.s, Me;trie:s iiiiel 
Me4iife)lels"(2017 г., Екате-1)И11бург); 

n;i еюмишцяех кае|)е;д1И.1 íuire;6pi,i и ге;е)ме;три11 Бряискееге) ге)е:ударе;тве;и-
ие)ге) у1тве;1)е;ите;га име;11и И.Г. Пе;т1)е)ве;ке)ге) (2014 2017 гг., Б1)Я11е;к). 

Ре;зул1.т;пы дие;е;е;1)т<1ции бе,uni Ц1)е;де;та1и1е;||ы па ме;ждуцаре)д|1ых iuire;6-

1)аиче;е;к11Х ке)ие})еч)е;11Ц11ЯХ в Ме)е;кве; (2003, 2008), Сацкт-Пе;те;1)бурге; (2002), 
Екате;ри1|бурге; (2001, 2015), Краетюяреже; (2002, 2007, 2010, 2013, 2010), Ге)ме;-
ле (2000, 2005, 2007), Киеве; (2002), Владикавказе; (2012, 2015), Казани (2010), 
Нши.чике; (2017). 

Структура и объем диссертации. Дие:е:е;ртация е;ое;те)ит из вве;деу 
ПИЯ, че;ты1)е;х глав, заключе;||ия, 11е;ре;чия уе;ловиых е)бе)зиаче;|1ИГ1 и е)И1)е;де;ле;-
ииО, списка лите;1)ату1)ы (132 иаимееюваиия), е;ек;тавле;иие)ге> в ¡икрши'пюм 
гюрядке. ()бт,е;м дие:е:е;|)гации 229 е;т1)аииц. 



Основное содержание работы 
Глава 1 110С,1)Я1Ц(М1Я 1)ая{)аГ)отко тсо1)ии а;-15се1)11ых (1)0{)маций коночных 

групп (Задача ( 0 1 ) ) и оо н1)нм(41они1о к ичучонню иогцюсоп донолняомостн 
кораднкгиюп н Г1)унпах. Цолыо данной гланы является также ¡кчпсние Про-
блемы (А) для случая локал1.ной (¡¡ормацнн ФнттннгаЗ'. 

В § 1.1 1)(чна(!тея Задача (В1) . Пусть / : со и {со'} —> {фо])мации 
Г1)упн}, где /{ш') ^ 0, д : ¥ ^ {(¡¡ормацнн групп}, 5 : Р ^ {непустые 
((¡ормарин Фиттннга} ((¡ункцни, называемые соответственно о;Г-(1)ункцней, 
PF-фyнкциeй н РГД-функцней. Формацию w F ( / , <5) = ( С € Й | 0 / 0 ^ ( 0 ) € 
/(со') и С/Сз(р) € / (р ) для всех р е ш П п{С) ) называем со-веерпой фор-
м(ш,и(:й с паправлашем 5 и со-спутником / . Формацию PF(g,(^) = ( С € 
(£ I € д{р) для всех р € 7Г(С) ) нан.шаом веерной формацией с на-
правлением 6 и спутником д. Рассматривая в качестве ^ различные FFД-
([¡унцин, получаем различные виды ш-веерных (веерных) ({юрмаций. Одним 
из пажи1.1х видов сц-воершях (1)ормацнй являются сц-полные (1)01)мации. со-
Полной называем (1)01)мацию 5' = w F ( / , ¿О), где 5^{р) = для любого р € Р. 
Значение ш-нолных ([¡ормаций в теории формаций конечных групп отражено 
в теореме 1.1.1. 

ТЕОРЕМА 1.1.1. Пусть 5 непустая неединичная формация и со = 
7Г(5). Тогда 5 является со-полпой фюрмацис.й. 

Связь между сц-веерными и пое])ными формациями устанавливает 
ТЕОРЕМА 1.1.3. Пусть 5 непустая неединичная формация «7Г(5) С 

со. Форлшция 5 является со-веерной с направлением 5 и со-спутником / то-
гда и только тогда, когда 5 веерная формацгся с направлением 5 и спут-
ником /1 таким,что /¡(р) = / (р ) для любого р € со и /1(р) = 0 для всех 
ре¥\со. 

Одним из В1ГД01! ш-веерных <1)01)маций являются хорошо известные со-
локалын.ю (¡юрмацни. В.Л. Веде1)ников в ¡)аботе [1] ввел в рассмотрение два 
важных вида ш-веерших формаций сц-специальные и ^-центральные фор-
мации. Для нан1)авлений ¿о, ¿1, 62, ¿.ч соответственно о'-полной, а;-локалы1ой, 
сц-снеци!и1Ы1ой и а;-централ1.ной <1)01)маций снраведливо соотношение: ¿о < 

^ <52 < <5:!- С1)еди направлений 5 а;-вее1)ной формации таких, что ¿ц < 6, 
важное место :!анимают р-начцчавлеиня, т.е. направления, удовлетворяющие 
равенству (£,/ • д (р) = д (р) для любого р 6 Р. В.А. Ведерников в (1| 
для ^-вее1)ной фо1)мацни ввел в 1)ассмот1)еиие понятия а-иан|)авления, б-
нагцчавления, ¿;,-наи1>авлення, гдер € Р, 7--наиравлеиия и б-нащзавлення. Для 
а;-веерных <1)01)маций с/ьначцчавлеиием получена следующая тео1)ема. 

ТЕОРЕМА 1.1.4. Пусть 6 р-направленис со-вссрной формации. Если^ 
веерная формация с направлением д, то 5 является со-вссрной фюрмацией 

с. направлением 5 для любого непустого множества простых чисел со. 



При исслолоиаиии ш-и(!ор11ых формаций удобно и(;нол1.:к)нат1. их ш-
сиутинки. В § 1.1 ¡¡ассматрнваются н(;кото1)Ы(! важные виды ш-снутников uj-
В(!ерной (1)ормации. В теореме 1.1.G уетаиовлено еувцчп вование единетвеиного 
миним;ии.иогоа1-с11утника W-BE(!I)HOIL формации е нанравлсмтем 5, удовлегво-
ряющим условию (5() < 5, а также получено ониеание его строения. ИснолЕ.зуя 
онисанне строения минимального щ-снутника щ-веерной (1)01)мации, получен 
ряд р(;зультатов об ш-веерных формациях. 

ТЕОГ'ЕМЛ 1.1.7. Пусть 5 рзчшщшш^ппс и-нссрпой формации. Фор-
мация 5 яолястся UJ-веерной с направлением S тогда и только тогда, когда 
^ является {д}-вее]той формацией с паиравлепием 5 для любого (] £ а;П7г(5)-

Парагра(1)Ы 1.2 1.4 посвящены н1)именению а;-веерных (¡¡(¡¡¡мацнй 
с нан1)авлением ¿i (щ-лоюин.ных (1)01)маций) к исследованию дополняемо-
сти кораднюиюв в груннах. В § 1.2 введет,! в j)accMOTj)eHHe нонятня /о,-

ого и /^^-оксц(!нтралыюго rjiamii.ix (1)акторов групп, свойства ко-
Topi.ix в § 1.3 и § 1.4 применяются к исследованию укатнных т.ние во-
просов. Пусть / б1/Д-<1)ункция. Главн1,1Й ш(1-дрлк-тр А/Б группы G на-
зываем ф,^-цсптральпым в G, если С/СС{Л/Б) € f{p) для любого р £ 
и П п{Л/Б); ¡^-оксцептральпым в G, если С1Сс[А/Б) ^ }{р) для неко-
торогор £ ШП7Г{А/Б). в т'соре.ме 1.2.1 для Ш-ЛАЮИПНЮИ (¡юрмации Фиттитт! 
S' установлен!,I условия, ври KOTOI)I,!X 5-ко])адик;и! i'i)yHiH,i G не соде1)ЖИТ 
оиред(!ле!ни>!х G-rj!aBm,ix /„-ц(!нт1);ии,н!,1х (J)aKT0¡)0B. 

ТЕОРЕМА 1.2.1. Пусть Д = toLF{f) и-локальпая формация <1>ит-
типга с максимальным внутренним, и-спутником f uG = AiA2 • • • А„, где 
Al, A'z, • • •, J4,I попарно перестановочные субнормальные подгруппы группы 
G. Если для некоторого простого числар £ ш силовская р-подгруппа группы 
А® является абслсвон для любого г = 1 , 2 , . . . ,71, то G^ = Л® ''' "̂ П 
G^ НС содср'.псит G-глuвны:^: ф,^-це7ипрал1)7Ш:1: рд-фткпюров. 

В § 1.3 изучаются BOHIXKT,! !11)имеие!1ия ш-локюи.ной (|)орм;1ЦИИ 5 К до-
к;и!ател!,ству существов;1НИЯ ш-донолнеиий и донсинкчщй к 5-K0¡);VI,HKIU!Y 

в 1'руине G. В тео1)емах 1.3.1 1.3.3 иолучеиы р(!зул!,татт,1, иодобш,!!! (не 
равн0с1ин,н!,!е) pe3yjH>raTaM Л.А. Шеметков;1 из (39| (см. [39|, тео1)ем!,1 4, 5, 
следствие теорем!,! 5). В тео1)еме 1.3.4 устаи01и!е!и,1 условия, ири KOTOI)I,IX 
¡>-корадик;и1 G ^ в тнобом раыниреиин ipyüiH,! G об;!адает щ-доиолиением, 
!l0J)MiUB13y!0!!HlM ИСКОГОруЮ СНЛОВСКуЮ И0Д1'1>уИНу ИЗ G^. 

ТЕОРЕМА 1.3.4. Пусть 5 и-локалмшя формация, Г рааиирснис. 
грутш G, Wi мпо-.жсство всех тех простьи: чисел q € ш, для которых 
силовская q-подгруппа ив G^ явлжнпся циклической. Если uJi ф 0 , то в Г 
слццествуслп шх-дополпетш к G^, нормали.хупнцее некоторую силовскую р-
подгруппу ив G^, где р iiauMcubinee число ueuii. 

Из теорем!,! 1.3.4 следует ¡¡езути.тат Л.А. Шеметксиит из [IG] (см. [15], 
тчюрема 11.10). 

Ц) 



в § 1.4 получено решение П1)облемы (А). С этой! целыо чдее!, введено 
оп1)еделенно а;5-но1)М!ин1;!;1торг1 груши.! С. Следуя [15] (ем. [15), оп{)еделе-
ние 21.1), подгруппу Н г])упны С наз1.1ваем и)^-по])мали:тто]шм Г1)уппы С, 
если Н/Ф{Н) ПОи,'(Н) е 5 и существует максимальная цепь группы С ви-
да Я = Я( С Я(_1 С • • • С Я1 С Я() = С, где < > О, такая, что Я; -
5-К1)итическая нодг1)упна ^Еуппы Я,_1 для любого г = 1 ,2 , . . . , ! . В теореме 
1.4.2 установлены достаточные условиям-дополняемости (^-корадикггла грун-
Н1.1 С ее ш5-нормалнэаторамн. 

ТЕОРЕМА 1.4.2. Пусть 5 ш-локальная формация Фпттиига и 
группа С = А1А2 - • • А,,, где Аь Лг,...,попарно перестановочные 
субнормальные подгруппы группы С. Если '^-корадикал А? является ш-
раврешимым для любого г = 1 , 2 , . . . , г г , а его е.плове.кие р-подгруппы абе-
левы для любого р и;, то ка:ждый -нормализатор группы. С является 
03-дополнением в С к ^-корадикалу С^. 

В качестве следствий из тео{)ем1.1 1.4.2 п о л у ч е н ряд 1)езул1.татов о до -

полняемости в конечной г р у п п е её 5 - к о р а д и к а л а без условия абелевости его 

силовских нодг1)уии, тем с а м ы м д л я локальной ([юрмацни Ф и т т н н г а З ' полу-

чено ¡Есшение П| )облемы ( А ) . 

СЛЕДСТВИЕ 1.4.1. Пусть 5 локальная фюрлшция Фитгпинга и груп-
па С = ЛЕАЗ-'-А,,, где А1,А2,...,АП попарно перестановочные суб-
нормальные подгруппы группы С. Бели ^-ко]пдикал А^ является 7г(5)-
разрешимым для любого г = 1, 2 , . . . , гг, а его силовекие р-подгруппы абелевы 
для любого р € 7г(5), то каясдый ^-нормализатор группы С является до-
полнением в С к ^-корадикалу С^. 

СЛЕДСТВИЕ 1.4.2. Пусть 5 локальная формация Фипттнга и груп-
па С = А1А2---А,,, где. А^Аг, ...,А„ попарно перестановочные е.убнор-
мальпые подгруппы группы С. Бели ^-корадикал А", является абелевым для 
любого Г = 1,2, . . . ,П, 7по каяедый ^-нормализатор грутт С является до-
полнением в С к её. ^-корадикалу С^. 

СЛЕДСТВИЕ 1.4.4. Пусть локальная формация Фиттиига, ео-
дер'.ясащая все пильпотенттле групгш, и группа С = А1А2---А,,, где 
АЕ, Аг,..., А,| попарно перестановочные субпормалыше подгруппы груп-
тш. С. Если ^-корадикал А^^ является разрешимым е. абелевыми силове.кими 
подгруппами для любого г = 1 ,2 , . . . , п, то подгруппа С'* доеюлняема в С. 

Основные теоремы 1.1.1, 1.1.3, 1.1.4, 1.1.0, 1.1.7, 1.2.1, 1.3.1 1.3.4, 1.4.2 
глав1>1 1 онубликовашл в совместных работах [44[, [55[ (соавто{) В.А. Ведер-
ников) в не1)азд(и1имом соавторстве. Другие с1!0Йстваа;-веерных формаций и 
их щ-спутпиков, нредсташкчнн.к! в главе, онубликовашл в работах [СО], [07], 
со1!мест1илх с динломииками М.В. Котляровой и Р.А. Макухшилм соответ-
ств(чшо; им и1)инадлежат доказател!>ства следствий теорем в [00] и [07]. 



Г л а в а 2 посвящена ¡¡¡¡нменениюы-вее1)ных (1)01)маций к изучению клас-
сических 5-иолг1)уин в Г1)униах. В § 2.1 § 2.3 нолучеио ¡ичиеиие Пробле-
мы (В): и()ст1)оена тео1)ия ^'^-гцюекторов, где 5 ¡¡¡¡оизвольный н(!нустой 
(с1-111)имитнвио замкнутый гомомо1)(1), содержащий ие1)!оренн1мые группы, и, 
в частности, ш-локальная (})ормация, соде])жащая нер;и!ренщмые г1)униы. С 
этой целью в § 2.1 изучаются ш-П1)имнтивно замкнутые классы ¡-¡¡унн н и>-
11])имитивные Г1)унны. Здесь получены 1Ц)едиа])ител1)Ные ¡¡елучн.таты, исполь-
зуемые при доказательстве утве1)ждений § 2.2 н § 2.3. 

Пусть 5 н Х непустые классы групп, 5 С X. Класс групп § наз|.1ва(!м 
и-пасыщс.ппьш в X, если для любой группы С € X и любой норм<'и1Ы1ой иод-
Г1)унны N Г1)унны С такой, что N < Ф(С) ПО^{С), из С/М € 5 следу(!Т, что 
С 6 5- Класс 5 и;и!ыва(!М 10-прамтппвпо замкнутым и X пли, ко1)отко, иР-
замкпутым в X, (¡ели для любой грутня С € X из С/Согсс{М)^^Ои{С) € 5 
для любой максим;и1ыи)й нод1'рунны М груишя С сл(!д>'"'б что С 6 шР-
замкнутый в X гомом()1)<1) ко1)отко будем иаиявать и)Р-г(Ш(ШО}н/юм а X. В 
Л(!ммах 2.1.1 2.1.3 нолуч(Ч1ы свойстващР-замкиутых классов ¡'¡¡унн. 

В § 2.1 также ввсув'ио в ¡¡ассмозчкчнк! ()и1)едел(чн1еш-н1)имитиви0й грун-
Н1,1. Г1>унну С наз1,1ва<!М ш-щтмитштоа, (¡ели в С сущ(ют)!ует максимал!»-
ная подгруппа Л/ такая, что Согса{М) П = 1, а М шщывас^м ш-
нримативатором группы С. Ц(Чгг1):и1Ы1Ым [¡(¡зультатом об (Д-нрнмитнвных 
группах явлжп'ся следующая тео1)(?ма. 

ТРОРЕМЛ 2.1.1. Пусть С и-примитивная группа, М ее Щ-
прамитичитор и ^ 1. Тогда выполняется одно из следующих 
утве]):>1едепии: 

1) группа С еодер.пс.ит едппетвеппую минимальную нормальную и>-
подгруппу М, Са{М) = Я х СогссЩ) и С = 1Я]Л/; 

2) группа С еодер.яеит единетиенпую минимальную норлшльную и-
подгруппу М, Сс{М) = Согса{М) и С = ЫМ\ 

3) группа С еодеужит точно две мииимальпые нормальные ш-
подгруипы N1 и N'2, причем С = [Я1]Л/ = [Л^Г]^/, N1 = N2 = М1М2 П М, 
CG{Ni) = А з щ X Согсс{М), г = 1,2. 

В кач(!ств(! сл(!дствня из т(Ю1)ем1.1 2.1.1 получается изв(ч;тный ¡¡(¡зультат 
Бэ1)а о примитивных ¡'¡¡уннах из |19|. 

В § 2.2 вводится 1! ])ассмот1)ение понятие 5'^-н])о(!кто])а кошщнон г])уи-
ны и изучаются его основные своГкггва. Пусть 5 непустой класс групп. Под-
группу Я группы С н;1:!ываем -проектором в С, если для любо!! нормаль-
ной ш-исщгруниы N группы С нодгрунна Я Я / Я явлжггся ¡у-максим;1лыюй 
нодг1)у1Н1ой в С / Я . Если ш = 7г(С), то ^'^-нросжтор группы С становится 
(у-проокто1)ом в С 128). В теоремах 2.2.1 и 2.2.2 установлены соответствсчию 
достаточное и необходимое условия существования в грунн(!С (у'̂ -Ц1)оекто1)ов 
для непустого шЯ-замкнутого в X гомомо{)(1)а 
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ТЕОРКМЛ 2 .2 .1 . Пусть Т наслсдствстшй ¡гомоморф), 5 непусто!), 
иР-голиторф) (I X н G G X. Если G обладает ^-корадикпльной нормальной 
ijj-подгруппой, то а G eyiuf.cineyem -проектор. 

ТЕОРЕМА 2.2.2. Пусть X наеледстветшй гомоморф) ГГ^ непустой 
подкласс класса X. Если каждая группа G е X с 0„ (G) ^ 1 обладает 
проетпором, то справедливы следующие ^утверждения. 

1) класс 5 является шР-замктуптм в .Т; 
2) если Н € ^ и N нормал7>ная bj-подгруппа группы Н, то H/N 6 5. 
Из теорем 2.2.1 п 2.2.2 следует ¡¡езулЕ.тат Эриксона |24|. 
В § 2.3 изучаются ^^-покрывающие подг1)упп1.1 копечшях rjEynn и их 

взаимосвязь с ^^-проекторами. Пусть 5 класс ri)yiin. Подг1)уииу Я ri)ynrii.i 
G называем ^^-покрывающей подгруппой rpyiirii.i G, если Я € 5 и из того, 
что Н < и < G,V по1)мал1.иая щ-иодг{)угша rpyiiHi.i U п U/V ед следует, 
что и = НУ. При и> = 7г(С) из оп{)еделепия 5^"-пок1)ывающей подгруппы 
получаем оиределеиие 5-иокр1,1вающей подгруппы [27]. В теореме 2.3.1 для 
груигп.1 G с абелевой мииимадыюй ио1)малыюй w-подгруппой А устапавлева 
взаимосвязь между множествами Proj:^->{G), Cov^,.,{G) и Сотра{А) соот-
петствепио всех 5^-ироекто1)ов Г1)уг1иы G, всех ^"-покрывающих подгрупп 
Г1)уп1п>1 G п всех дополнений к подгруппе Л в G. 

ТЕОРЕМА 2.3 .1 . Пусть X наследствелтый гомоморф, нетустой 
иР-гомоморф) в X, G Е X \ 'S, А абелева минимальная нормальная и-
подгруппа группы G, G/A Е S- Тогда Proy-g->{G) = Covs,.,(G) = СотрсфА). 

В тео1)еме 2.3.2 исследуется вопрос включения ij-подгрупп группы G в 
ее 5"-нокрывающую подгруппу. 

ТЕОРЕМА 2 .3 .2 . Пусть X наследственный гомоморф, 5" непустой 
ыР-гомом.орф в X, G Е X, N нил7,потентная нормальная ш-подгруппа 
группы G. Если Я S-подгруппа в G такая, что G = HN, то И содер-
оюится в некоторой S"-покрывающей подгруппе группы G. D частности, 
если Я гюдгругта группы G такая, что G = HN, то Я 

S^-открывающая подгруппа в G. 
В тео1)еме 2.3.4 для непустого wP-замкнутого в X гомомо1)(1)а S установ-

лена взаимосвяз!. между )^"-ироекто1)ами и 5"-г1ок[)ыпающими нод|-1)уннами. 
ТЕОРЕМА 2.3 .4 . Пусть X наследственный гомоморф), S непу-

стой üjP-гомоморф) в X, G Х-группа, обладающая tt{S)-разрешимой S-
корадикалыюй нормал7,пой и)-подгруппой. Подгруппа Я группы G являелп-
ея S'^-проектором в G тогда и только тогда, когда Я S^-покрывающая 
подгруппа в G. 

В теореме 2.3.5 для w-локальной (1)0])мацин S установлено существова-
ние и сон[)яжениость iJ^-iioKiEbiBaioinHX иодг1)унн (5"-ироекторов) в группе с 
7г(5)-1)азреии1м1.1м У-юдЕаднкшюм, являющимся щ-Г1)унной. 
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Т Е О Р Е М А 2 . 3 . 5 . Пусть 5 - и-локальная формация, ^-корадикал G^ 
i'pynim G является •к -разрешимой и-группой. Toada группа G имеет по 
крайней мере одну ^^-покрывающую подгруппу [одип ^^-проектор) и любые 
две ^^-покрывающие подгруппы [два ^^-проектора) из G сопрямсены в G. 

В теореме 2.3.С изучается взаимосвязь между 5'^-пок1)ываюи1,ими и 
абиорм;и1Ы1ыми подгруппами в группах. 

Т Е О Р Е М А 2 . 3 . 0 . Пусть ^ непустая формация, G группа, G^ ui-
гру71па и Н < G. Подгруппа И группы G является ^^-покр'Ывающеа в G 
тогда только тогда, когда Н G ^ и Н ^-абпормальпая подгруппа в G. 

В т(!ор(!ме 2.3.7 для ш-локщи.иой (1ю1)мации 5 установлено сущечтвова-
иие 5'̂ -и(Ж1)ыва101Ц(!П ио/цруииы в оп1)(!делеииой иодгруши! rjiyiuiiJ G. 

Следствиями TCOIMÍMI.I 2.3.2 яилиются ¡¡езультаты Л.А. Ш(!М(угкоиа (|15|, 
тч;о1)(!ма 15.9(1)), Гаииоца (см. |23), лемма III, 3.14), Э])11ксопа |24]. Из тео])(!МЫ 
2.3.4 ири w = 7г(С) 11(!11ос1)(;дстве|то иолучаеггся теорема Эриксоиа [24]. След-
стииями тео1)емы 2.3.5 являются ¡к^зультаты Л.А. Шеметкова ([15|, TcojioMa 
15.7), Э.Ф. Шмигирева [18j, Шмида [37| (см. [15|, тео1)ема 15.0). Следствием 
тео])(;мы 2.3.0 ЯВЛЖУГСЯ тчюрема Л.А. Ш<!меткова ([LO], теореьма 15.1). В ка-
честве; еии'дел'вия из те;е)ре;м1.1 2.3.7 (1е)луч.'1е;те;я ре;зул1.тт1т Kíip-reiiJei и Хееукете 
(|22|, тч;е)1)е;ма 5.12). 

В § 2.4 § 2.0 роиитп Задачи (Е) . § 2.4 иоспящон изуче;ии1е) ¡J"̂ -

11ре'де;лы11>1Х и 5 '̂-К1)ИТИче'е;ких неедеруии ке)ие;ч11ых групп. Ре;зуль'ппы, И1)е;д-
е;таиле;11иые; зде;е;ь, иетюльзуютеч! п])!! де)ка:ипч;лье:тве; е)ет1е)виых утве;ржде;11ий 
§ 2.5 и § 2.0. Сле;дуя |15|, iieiiiMiuii.iiyie) iieviriiyiiiiy Л riiyiiiibi G шии.шаем 
прсделыюй ие)1)МШ1Ы1ой иеуирушюй в G, еч;ли II < G^ и / г /ЛПФ(С) П 0,^(0) 
являе;тч;я главшям ejiaKTeipeiM группы G. Макечемеип.иую пеуцруииу Л/ груп-
пы G 1ви!ывае;м ^•^-критической и G, еч:ли G = MR для 11е;ке)тч)1)0Й 
||ре'де;л1>ие)й iie)i)MiUii.iie)ii ие)дг1)ути>1 R из G. В ле;ммах 2.4.1 2.4.4 ие)луче;и1,1 
етюйеп'иа 5'̂ -11ре;де;лы11.1Х и 5"^-К1)итиче;ских иеуцрупи. 

В § 2.5 вве)дитч;я в раеч:ме)тре;н11е; (юпятие; ¡у-̂ -11е)1)м;и1изатч)р;1 ке)ие;ч110Й 
rijyiim.i и изучаюте;я е;ге) е)ет1е)впые; е;ве)йетва. Пуепт. 5 11е;пуе;т;1я е1)е)рмация 
и G ri>yiiiia. У-иеедгруипу Я группы G иаииваем '^"^'-нормализатором и G, 
е;е;ли е;у1це;е:твуе;т цепь iiemr¡)yiiii группы G иида Я = Я( С IR-i С ... С IR С 
Не = G, где; t > О, такеея, чтч) Я 5'^-критиче;е;кая иещпеуипа и группе; Я;_1 
для люГю1Ч) г = 1 , 2 , . . . , Í. В е;ле;ду1е)1цих те;е)рсмах 11ре;де;т;шле;иы све)йе:тва5-^-
ие)1)м;и1из;1те)ре)1) rjiyini. 

Т Е О Р Е М А 2 . 5 . 1 . Пусть 5 и-локалытя формация, G группа е 
^-корадикалом G^, являющимся ш-группой. Тогда в G существует 
иормализатор Н и G = G''Н. 

Т Е О Р Е М А 2 . 5 . 2 . Пусть 5 ы-локальпая формация, ж = 7г(5) и 5 -

корадикал G^ группы G является тт-разрешимой и-группой. Тогда любые 
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два -нормализатора группы С сопря-жс.пы. в С. 
ТЕОРЕМА 2.5.3. Пусть 5 ш-локальная формация с. инутрспннм ш-

спушпиком. / , тг = П ^^-норм.пли:1атор группы С. Тогда Н покрыва-
ет ка:ш:ды.й центральный и изолирует као1С.ды.й ф^.-оке^р'.н.тральный глав-
ный Ш(1-фактор группы С, если выполняется одно из следую'шрх условий 

1) С^ п-разрешимая группа.', 
2) С® - и!-разрешимая группа. 
При ш = 7г(С) ив тсо|)ем1>1 2.5.2 иеиощюдстпеиио получаются ¡ювуль-

таты Л.А. Шсмсткоиа ([14]; см. также |15], тоо{)ема 21.4), Ка1)тера и Хоукса 
{[22]; см. также [23|, тео1)ема V, 3.2). Сл(!дстииями тео1)емы 2.5.3 являются 
¡¡евультат!.! Л.А. Шеметкова ((14|; см. также (15|, следствие 21.1.1), Карте1)а 
и Хоукса (|221; см. также [23], тео1)ема V, 3.2). 

В тоо1)емо 2.5.5 для ш-локалыюй формации Фиттиига ^ устаиовле-
иы достаточные условия донолняемостн 5'-ко1)аднюи1а Г1)унн1.1 С ее 
но1)маливато1)амн, тем сам1>1м получено ¡¡стение П1юГ)лемы (А). 

ТЕОРЕМА 2.5.5. Пусть 5 - ш-локальная форм.пцпя Фиттпнга, ТГ = 
7г(5) и с = АтАг-'-А«, ¡^де А1,А2,...,Ап попарно перестановочные 
субнормальные подгруппы группы С. Если ^-корадикал А'* является тг-
разрс.шимой ш-группой, а его силовскис р-подгруппы абелевы д.ая любого 
р € ш, г = 1 , 2 , . . . , п , то ка.ясдый -нормализатор группы С является 
дополнением к ^-корадикалу С^ в С. 

Отметим, что тео])ем1,[ 1.4.2, 2.5.5 являются ¡¡аввнтнем основтлх ¡¡евул!.-
татов работ С.Ф. Камо1)ннкова (3| н С.Ф. Камо1)никова, О.Л. Шеметковой (4|. 

В § 2.6 для ш-локалыюн 11)01)мацни 5 получен ряд ¡¡евультатов о вваи-
мосвявн 5'^-но1)М!гливато])ов с 5'̂ -нок{)1,Н!аю1Цими Г1од1'1)уннами в ¡'¡¡унпах. В 
тео1)еме 2.0.1 н1)едставлен цент])алы1ый ¡¡евулвтат данного нараг1)афа. 

ТЕОРЕ.МА 2.0.1. Пусть 5 ш-локальная формация, тг = С 
группа и С'* т^-рп.зрс.'ншмая ш-группа. Тогда справедливы следующие 

утвер:т:депня: 
1) всякая ^-субабнормалъпая подгруппа группы С содеро/сит, по край-

ней мерс, один -норлшлизатор группы С', 
2) всякая, ^^-покрываюащя. подгруппа группы. С содсрзюит, по крайней 

мере, один ^"-норма.аизато]) -группы С; 
3) кп:м:дый ^^'-нор.мализатор группы. С содсрок'.ится, по крайней мере, 

в одной '^'^-покрыва.тпщй подгруппе группы С. 
В тео1)еме 2.0.2 усчановлсно, щ)!! каких условиях множество 

но1)м;и1ивато5юв ['¡¡уииы совна/цкуг с множ(ч;твом всех (ч; ¡̂ '̂ -нокр1>1ваю1цих 
нодгручч-

ТЕОРЕМА 2.0.2. Пусть ш-локалытя фор.мация, С^ нильпотснт-
паяш-подгруппа группы С. Тогда мнолссство всех ^^-нормализаторов груп-



71Ы G совпадшш с множеством всех се -покрывающих подгрупп. 
В тсо1)оме 2.G.3 д л я щ - л о к ш ч ь и ы х ф о р м а ц и й и 5^2 получен резуль-

тат, характеризующий влияние совпадения множества всех5{'-нокрывающнх 
иодгрунн Г])унны G со множеством всех ее ^^-''О'^рыиающих подгрунн на сов-
падение множества всех Sf-HopMiuinHaTOiWB Г|)униы G со множеством всех ее 
52-ио{)М!ишзаторов. 

Отмстим, что из тео1)емы 2.С.1 следует результат Л.А. Шеметкова ((15), 
•георема 21.8). В качестве следствий из теоремы 2.С.2 получаются ¡юзультаты 
Л.А. Шеметкова (|14|, см. также [15], следствие 21.5.2) и Kaprei)a и Хоукса 
([22], тео1)ема 5.G). 

Основные теоремы 2.1.1, 2.2.1, 2.2.2, 2.3.1, 2.3.2, 2.3.4 2.3.7, 2.5.1 
2.5.3, 2.5.5, 2.G.1 2.G.3 глаыл 2 опубликованы в соимсстных 1>абогах [5G], [57] 
(соавтор В.А. Ведерников). Все чкдчечисленш.ю теоремы принадлежат диссер-
танту, н])!! этом идеи и м(Утоды док;и!ат(!льсти обсуждались и сотласовывгишсь 
с В.А. В(!де1)никовым. 

Глава 3 иосвянцчна нрименсчино w-веерных ([кдчмацнй к и.'чучению нод-
(1)01)мационното ст1юения (¡¡ормаций конечных труни в рамках исследования 
53о-крнтических формаций. В данной главе решена П1)облема (С) для п-
кратно ш-веершлх и г-замкнутых щ-веерных ((¡ормаций. 

Фо1)мация S наз1.1вас;гся 1)(ч-х7;«77(М'<сгхей<1)ормацией (или, иначе, минн-
Miuibiioii не J7 (1-(1)ормацией), если J 2 Sj, но вс(! собственные 61-нодформацнн 
и;| 5 " классе Д содержатся, где; Г} некоторый класс групп, О совокуп-
ность формаций, 5 е Ö (см., наириме]), [7], jlGj). Гз^-критическую формацию 
в случае, когда О совокушющ-!, всех )(-К1)агно а;-вее])ных фо])маций с нанрав-
ленш!М S, нан.шасчм f)^.s„-KpHmu4ccKoü (¡юрмацней. В случае, когда 7i = 1, 
•б.,',5„-К1)итнческую (1)01)мацщо начываем Sj^.^^-KpuminccKaiUlmpMaipieli. В § 3.1 
и § 3.2 изучаются 7i-Ki)ai'Ho щ-веерньк! ([юрмацни. В теоремах 3.1.1 н 3.1.2 ре-
ннип'ся nj)o6jieMa (С) для 77-крагно и-вес-рных ([¡ормаций с Ьр-нанравлением. 

Т Е О Р Е М А 3 . 1 . 1 . Пусть п еш, 6 Ьр-нипрюленис ш-веерной фюрми-

цаи, 6 < (5з, S) ш-иссрпая формация с направленшм S и макснмилышм 
внутренним со-спутником к, 5 п-щсатно о-веерная формация с направле-
нием 5 и минимальным о5р,-\)-спутником / . Если формация 5 является 
ij^i^-KpumuHccKou, то 5 = oF,/G,6), где G группа наименьшего порядка 
и.) ^ \ f j с монолитом Р = G^^ таким, что если 7Г(Р) С о, то форма-
ция f{p) является для некоторого р € 7г(Р), а если 
7г(Р) 'io, то f(o') является к{о').^^^^_,.,-критичес.кой формацией. 

Т Е О Р Е М А 3 . 1 . 2 . Пусть 77 6 N , 5 Ьр-направлсние о-веерной формации, 

(5 < (5а, Г) п-кратно о-вссрная фюрлищия с направлением 5 и миксималь-
ным внутренним о-спутником к, 5 = oF„{G, 6) форлшция с минималь-
ным о5р,-\)-спу'тииком / , где G монолитическая группа с монолитом 
Р = G^^ таким, что если 7Г(Р) С\о ^ 0, то Ф(С) = 1, 7Г(Р) = {р} и фор-
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мпирш /(р) является h{p)uS^„_^pЩ>umuчccкoй, а если тг{Р)Пш = 0 , ню Цш') 
являстся 11{и1')^.1^^^ ^^-критнчсск(>й (¡юрмацнсп. Тогда формация^ является 
^¡^.¡^^-критпчсской. 

Всякое ¿)7'-11;ш[)анле1те ое-веериоП (})01)мац|1н является ¿)р-11;и1])авлеп11ем, 
об])ат11ое 11еве])11о. Поэтому в § 3.1 отдельно рассмот1)ен1.1 к1)итические п-
кратно а7-ве(!])Н1.1е (1)01)мацин с ¿)г-нанравленн<!м 5 < (5;(. В § 3.2 изучен!.! к])!!-
тические п-крат!!о а;-вое1)!!!,!е фо])ма!Н1и !! случае, когда п = 1. 

Все ос!1ов1!!.!е 1)езул!.таты !1а1)агра(1)0!! 3.1 н 3.2 о!1уГ)лико1!а!11.1!! совмост-
1!Ь!х 1)аботах [47], |48] (соа!!то]) М.А. Ко])!1;1че!!а). Осно!!!!ые теорем!.! 3.1.1, 
3.1.2 глав!.! 3 !11)Н!!адлеж;1т М.М. Со])оки!!ой. В |42|, |59], |70] 1!сследовались 
])а.37!!!Ч!Н.!е В!1Д!.! К1)ИТИЧеСКИХ а7-!!ее])!!!.!Х и Вее])1!!.!Х (1)01)Ма!Н!Й. 

в § 3.3 и § 3.4 изучаются г-замк!!ут!.!е а7-вое])!!!.!е фо1)ма!Н!1!, где т 
!!0дг1)унн0!!0П фу!1Кто]), Т.е. отоб])аже!!!1е, ста!!Я!!1ее в соот!!етствие каждой 
Г1)ун!1е С ]!еК0ТОру1О 1!0!!усту!0 С1!СТему т{С) ее !!ОД1'руП!1, уД0!!ЛеТ1!01)ЯЮ!!Н!е 
услови!0 {т{С))" = т(С") для любого изомо{)физма а каждой 1'ру!П!1.1 С 
(см., например, (2|). Фо1)ман,ия 5 называстся т-замкпутой, если т{С) С 5 
для любой грутн.1 С € Ъ [Ю]; сн-енутиик и)-вее1)иой фо1)ман,ии иа;и.1!)аем т-
зпмкпушым, если !!се его 3!!аче!1ия являются т-замкнут1,1ми фо1>мациями. В 
тео1)емах 3.4.1 и 3.4.2 рмнается Проблема ( С ) для т-замкнутых а;-!!еер!н.1х 
(1)01)ма!Ц1й е 6р-!!аг!1)авле!Н1ем. 

ТЕОРЕМА 3.4.1. Пустг) д Ьр-иаправле.пис ш-всерной формации, 6 < 
т регулярный 6-радикальный подгрупповой функтор, т-замкнутая 

ш-вссрнпя формация с направлсписм 5 и макслшальным внутренним ш-
спушником к, (у т-замкнутпя ш-вссриая формация с направлсписм 6 и 
минимальным т-замкнушым со-спутпиком / . Если фюрмация ^ являстся 
Т)ти.'б-критичсской, то (у = тшЕ{С, 5), где С монолитичсская группа с мо-
нолитом Р = причем, если тт{Р) С ш, то Ф(С) = 1 и формация ¡{р) 
являстся, Н{р)т-критичсской для некоторого р 6 7 г ( Р ) , а если тт{Р) ^ ш, то 
/{ш') являстся к{ш')г-критичсской формацией. 

ТЕОРЕМА 3.4.2. Пусть <1 Ьр-нащмвлснис со-веерной формации, 5 < 
т регулярный 6-радикальпый подгрупповой функтор, т-замкнутая 

ш-вссрная фюрмация. с. направлением 5 и максимальным внутренним и-
спутнгеком к, 5 = тшГ{С,6) фюрмация с минимальным т-замкнутым 
и-спутником ф, где С монолитичсская группа, с. монолитом Р = 
причем, если 7Г(Р) Пш 0 , то Ф(С) = 1, 7Г(Р) = {;)} и фюрмация ф{р) яв-
ляется к(р)т-крптич.е.ской, а ЕСЛИ 7Г(Р) П и) = то ф{ш') являстся к{ш')г-
критичсской форм.ацпсй. Тогда формация является ¡^^¡^.¿-критпческой. 

Из тео1)ем 3.4.1 и 3.4.2 не!!о(;1)ед(:т!!енно В!.!тека!от ¡)езул!.тат1.! для кри-
тических т-замкиут1.1х и7-локал1.н1.1х, а;-с1!е!1,и;и!1.Н1.1Х и а;-н,е!!Т])ал!.н!.!Х фо])-
мадий. 



Вес осповт .ю ¡юзультаты шцЕЕичЕафои 3.3 и 3.4 опубликованы в работах 
[49] (соавто!) М.А. Корпачева) и [541. Основные тео1)емы 3.4.1, 3.4.2 главы 
3 Н1)инЕ1длежЕ1т М.М. Сорокиной. В [С5], [бО| исследовалис!. рЕиЕличные виды 
критических т-замкнутых а;-веорных ([юрмаций. Примеиенио методов тео{)ии 
нодгруиновых (|)ункторов к иссл(!Д0ВЕ1иию г - замкнутых фо1)маций изучало«, 
в [53[, [С3[. 

Г л а в а 4 диссс1)тации посвящена рЕТЕ1)аботк(! тео1)ии 0-|)асслоенн1.1х 
([юрмаций конечных груни (ЗЕдача ( 0 2 ) ) и се нрименешно к изучению иод-
(|)01)мациониого строения ([юрмаций. Целью главы явлжггся также решешк! 
Проблемы ( С ) для т-ЗЕШКнутых ^-¡ЕЕгсслоенных ([)ормаций. 

В § 4.1 [ЕЕюработаны основные положения те()1)ии0-1)ассло(!нных ([юрмЕЬ 
ций конечных груни. Пусть / : П и { П ' } - > {([юрмЕщни груни}, где / ( О ' ) ф 0 , 
(/ : 3 -Э {([ю1)мации групп}, ; 3 -> {непустые <[)орм!Щии Фиттнпга} 
ОЯ-([)уикция, Я-([)ункция и ЯЛ-([)ункция соотвсггственно. Функции / , д ч ¡р 
принимают одинаковые ЗНЕЕЧСНИЯ на изомор([)1п>1Х группах из ОБЛЕТСТИ ощк;-
делення. Формацию П Р ( / , ' р ) = ( С € ¿ [ С / О Е / С ) £ / ( « ' ) и С/С^дд) £ / ( А ) 
для вс(ЕХ А € О П Л ' ( С ) ) ПЕГИ.ШЕЮМ {1-]Н1г.мос.ппой формацией с наиравлепием 
1у> и и-ещриппком / . (1)О])МЕЩИЮ Р[д,ф) = ( С € (£[С/С^-(Д) 6 д{А) для вс(!Х 
/I 6 К {С)) НЕ1.зывЕ1(!м ]ш:слоеппой формацией с паиравленпем ¡р И спутником 
д. Одним из ВЕ1ЖН1.1Х видов 0-рЕ1ссл()(Ч1ных ([юрмЕЩий являются П-свободиые 
(1ю1)МЕ1Ц1Щ. Фо])МЕЩЩ() 5 = (ро) иаш.ШЕщм ([юрмацис!'!, гд(! 
91)(Л) = ¿Л' для любого А € 3. Роль П-свободных ([юрмЕщий рЕ1ск1)ЫВЕг(!тся в 
ге()р(!ме 4.1.1. 

ТЕОРЕМА 4 .1 .1 . Пусть 5 не-пустая пееОаничная формация и О = 
/ \ ( 5 ) . Тогда 5 является И-сиоСюдной фюрмацией. 

Связь между -̂¡ЕЕЕССЛОЕМЩЫМИ И 1)Е1ссл()енн1>1ми ([)01)мациями устЕшавлшЕЕют 
ТЕОРЕМА 4 .1 .2 . Пусть 5 непустая несдиничная формация и 

и = Л'(5)- Формация 5 является И-расслоенной с направлением р и П-
спутнпком / тогда и только тогда, когда 5 расслоенная формация с на-
правлением р спутником /1 таким, что / Ц Л ) = / ( Л ) для любого Л € О н 
/ Ц Л ) = о для всех Л е 3 \ П. 

Одним из ВИДОВ П-рЕЕсслоенных ([«¡¡ЕМЕЕЦИЙ ЯВЛЯКЕГСЯ ХЕЕРЕЕНКЕ извест-
ИЫ(! П-К(ЕМН(ЕЗИЦИОННЫе ([Е(Е1ЕМаЦНИ. Ф(ЕрМЕЕЦИ1(Е 5 = С1Р{ф, Р2) НЕЕЕЕЫВЕЕСМ 0 -
канонической ([Е01ЕМЕЕЦИЕЙ, гд(! р2{А) = д- • (£д для Л1(Е6О1ЧЕ Л Е 3. В.Л. В(!-
Д(ЧЕИИК(ЕВ в [ 4 0 ] ВВ(!Л в рЕЕССМЕЕТЧЕСИИе П-биКЕ1Н (ЕНИЧ(!СКИе ([ЕЕЕрМаЦИН. Д л я НЕЕ-

ЩЕЕЕВЛеНИ!'! р[), Р2, р-Л С(Е(ЕТВ(!ТСТВеЩ1(Е 0 - С В о б ( Е Д И ( Е Й , П - б и К а Н О Н И Ч ( ! С К ( Е Й и П -

к ( Е М н с Е З и ц и о н н ( Е Й ([ЕО1ЕМ!ЕЦИЙ СНРЕЕВЕЕДЛИВО СО(ЕТН(ЕИ1ение Ра < р2 ^ Рл- НЕЕ-

ЩЕЕЕВЛеНИе р ^-¡ЕЕгССЛЕЕеИЖЕЙ ([ЕОрМЕЕЦИИ ИЕТЕЫВЕЕеМ П]М1виЛ'ЬНЫМ или, К01Е(ЕТК(Е, 

г-направлением, (ЕСЛИ р{А) = (ЕД- • р{А) для ЛКЕ6(ЕГ(Е Л € 3. В.А. В(ЕД(ЧЕНИКО-
вым в [40[ введены в рЕЕссм(Етрение такие виды нащЕЕЕВлений П-рнсслоетюН 
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(1>о]>мацт1, как n-iiaii])ai)jioiiiio, i>-iiaiii)aiüi(4iiio, 5л-11а11])авлс11исм, где А € 3, 
гг-папранлоши!. Д л я П-раселоошилх <1к)рмаций сг-иаираилсиисм справедлива 
сл(уо'""Дая ToojwMa. 

ТЕОРЕМА 4.1.3. Пусть ^р г-направление й-расслосппо'й формации. 
Если 5 раеслоеппая формация с паиравлепием р, то ^ является Q-
расслоеппой с паиравлепием р для любого непустого класса П С 3. 

В данном на1)аг1)афо рассмат])нпаются нското1)ыс важные виды П-
снутннков О-раеслоенной (¡юрмадии. В теореме 4.1.5 установлено существо-
вание едниствепного минималриюго П-снутника П-расслоонной <1)ормацни с 
на11равлони(!м р, удовлетворяющим условию pi) < р, а также получено опи-
сание! его строения. Используя ониеание строения мннималиигосо И-снутника 
И-])асслоеиной <1)0])мацни, получешл свойства П-1)аселоенных фо])маций. 

ТЕОРЕМА 4.I .G. Пусть р пг-направление Е1-раеслоенпой формацчт. 
Формация 5 является {Прасслоенной с направлением р тогда и только то-
гда, когда 5 является [Zp)-расслоенной формацией с направлением р для 
любого Zp € И П Л'(5). 

В тео1)(!ме 4.1.7 нолучечю описание ст1)оения максимального нолувнут-
ренн(!Го П-сиутника О-расслоенной фо})мации сЬдг-направлением, где Л € П. 

ТЕОРЕМА 4 .1 .7 . Пусть 5 ^-расслоенная фюрмация с. Ь^г-
паправлениел1 р, где Л € П. Тогда J обладает едипетвепньш максимпль-
ным полувнутрепним i}-cnymnuKOM. f , удовлетворяючцим уеловию: если 
f{A) ^ то f(A) = <S.jih{A), где. Ii проиввольный полувпутренпий Q-
спутник формации 

Основшле теоремы 4.1.1 4.1.3, 4.1.5, 4.1.G главы 4 опубликованы в сов-
местной работе |43) (соавтор В.А. Веде])ннков) в не1)аздолимом соавторстве; 
тео|)ема 4.1.7 опубликована автором в (52|. 

В § 4.2 изучаются максимал1,ные нод<1)ормацин И-расслоснных (()орма-
ЦИЙ, а именно, устанавливаются условия, н])и KOTopi.ix однонорождениая П-
¡¡асслоенная <1ю1)мания имеет едннетвениую максимальную ^-¡¡асслоенную 
н()Д(1)ормацию. Одним из н(!нт])альных 1)езультатов здесь является следую-
щая теорема. 

ТЕОРЕМА 4.2.1. Пусть р Ьг-паправ.лепие fl-расслоепной формации 
такое, что р < р^, G = [Т]// мополитаческая группа с. монолитом 
Р, где Р = Ga{P) р-групна, Zp G И, И ф-ба.гиспая группа и 

максимальная, подформация ив фогтП. Тогда И-расслоеппая формация 
5 = QF(G,p) обладает единственной максимальнойИ-рае.елос.нпои нодфюр-
мацие.й с. нанрпвле.ние.м р и И-с.путпиком h, имеющим следующее строение 
/i(n') = form{G/Oii{G)), h{Zp) = ОТ, /г(Л) = form(G'/G^^,\)) для всех 
Л € (И П Л'(С)) \ (Д,,), /г(Л) = 0 , если Л € И \ K{G). 

Все ocHOBiH.ie ¡незультатт,! Hai)ai'i)a(l)a 4.2 опубликованы в совместной 



1)абото [40] (соаито!) М.А. Корпач(!ца). Тоорома 4.2.1 1Ц)И11адложит М.М. Со-
рокиной. 

В § 4.3 и § 4.4 изучаются т-замкнутьк; ^-¡¡асслоснныс (1)01)мацин, где; 
г 110ДГ1)упгю1юй функто!). В § 4.3 щюдстаилсиы свойства т-замкнутых С-
расслосниых формаций. Одним из центральных р(!зультатов здесь являет-
ся теорема 4.3.1, устанавливающая взаимосвязь между т-замкнутостыо 0 -
расслоеннон <1)ормацнн н т-замкнутостыо се О-снутника. Все основные ¡хь 
зультаты на5)а1'ра(1)а 4.3 опубликованы в [51], |С4|. Теорема 4.3.1 принадлежат 
диссертанту. 

В § 4.4 изучаются к1)итические т-замкнутые 0-[)асслоеии1,1е форма-
ции. В т(Ю()емах 4.4.1 и 4.4.2 ¡лчнается П|)обл(;ма (С) для т-замкнутых 0 -
¡¡асслоенных фо])маций с Ьг-иаи])авлени(!М. 

ТЕОРЕМА 4.4.1. Пусть у) Ьг-пищншлспис Ш-расслоснпой формации, 
У' ̂  УЗ) т регулярный И1р-1н10икальный поОгрупновой функтор, замкну о п/лй 
относительно композиционных факторов, 5} т-замкнутая Ш-раселоепнпн 
форлш'ция с направлением р и максимальным внутренним ^-спутником 

т-замкпутая í}-расслоенная фтрмацпя с паправлелшм у) и мини-
мальным т-замкнутым И-епутпиком / . Если формация 5 является 
крашической, то 5 = тИЕ{С,у), где С монолитическая т-минимальная 
не Р^-группа с монолитом Р = причем если К{Р) С П, то формация 
/ ( Л ) является 11(А)т-крпшическоа Оля А Е Л'(Р), а если К{Р) 2 
f{iV) является 11{и')т-крп7ппчсской формацией. 

ТЕОРЕМА 4.4.2. Пусть у> Ьг-направление ^.-расслоенной формации, 
^ т регулярный{1у1-1пОакальный поОгрупновой функтор, замкнутый 

относительно композиционных факторов, Т) т-зимкнутая Р1-раселоенппя 
формация с направлением у и максимальным внутренним {1-спутником /г, 
^ = тИР{С, (р) т-замкпутая И-расслоснная фюрмация с минимальным т -
замкпупшм И-спушн'нком ф, где С монолитическая группа с монолитом 
Р = С^^, причем если К{Р) С О, то Ф(С) = 1 и фюрмация ф{А) является 
11(А)г-критической Оля А Е К{Р), а если 1\{Р) 2 является 
}1{Р1')г-критической формацией. ТогОа 5 является Т^гИ.р-критичсской фор-
мацией. 

Вс(! основньк; результаты параграфа 4.4 опубликованы в совместной 
1)абот(! |51| (соавто]) М.А. Ко1)начева). Осиовш.ю тео1)емы 4.4.1, 4.4.2 гла-
вы 4 щящадлежат М.М. Сорокнно!!. Первыми работами автора о крити-
ческих П-1)асслоеииых формациях являются работы [45], |58|, опубликован-
ные совместно с И.В. Силенок. Позднее в серии ¡¡абот (см., например, [4С|, 
|50|) автором совместно с М.А. Корначевой иссл(;довались к[)итич(;ские П-
рассыоевньк! ([юрмации конечных Г1)унн ¡¡азличиых иаи1)авлеиий, а также; 
критические П-расслоевные формации мультноиерапдшых Т-груии. Иссл(Р 
дованию т-замкнутых П-расслоеиных ([юрмации посвящены 1)аботы [01[, [С2[. 
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Заключение 

Выводы, в л11С(:г])тации ¡кмпош.! следующие задачи: 

1. Решена (совместно с В.А. Ведерниковым) Проблема ( Л ) (н1)облема Ви-
ландта [41]) о донолняемостн в конечной группе 5-корадикала без усло-
вия абелевости его силовских иодг1>унн для щ-лок;ин.ной (локальной) 
фо]>мации Фнттинга 

2. Решена Проблема (В) (гцюблема Де]жа и Хоукса [23|) о ¡)асн1и])ешн1 уни-
ве1)сума, в котором ¡¡аботает теория н1)оекто])ов, за пределы класса всех 
конечных рацзешнмых Г1)уин. 

3. Решена П1)облема (С) (н1)облема Л.А. Шеметко|!а [1С]) [шучения 
5)й-критических (]ю]>мацнй для п-К1)ат110 а;-вее1)ных, г-:!амкнутых ш-
веериых, т-замкнутых П-1)аселоенных (1ю])маций. 

4. Р<Т!1)аботаны (совместно с В.А. Ведерниковгям) тео1)ни а;-1!ее1)Н1.1Х н П-
расслоенных фо1)маций конечных Г1)уни (¡¡ешение Задачи (В)) . 

5. Пост1)оена теория 5'^-иормали:!ат()ров, где 5 и])ои:июл1>ная ш-локальиая 
(¡юрмация (решение. Задачи (Е)). 

Я В1>11)ажаю се])д<!чную благода^яюсть своему учителю /(OKTOjiy 
фи:шко-математических наук, нро(])ессо1)у Внкто])у Александ1)овичу Ведер-
никову. Я глубоко Н1)и;шателы1а BuKTojiy Александ1)овичу ;ia ценш.ш идеи, 
1)еалнзованны(! в диссертации, за постоянную поддержку и неизменное вни-
мание к моей ¡¡аботе, 

Я благодарна моим колжч-ам но ка(])ед1)е aare6j)i.i и геометрии Б1)янско-
го государственного у1шве1)ситета :!а но.мощь и нолсмшле COB(!TT)I В процессе 
подготовки диссе1)тации. 

Выражаю HCKiieiHHOio благодаршнпт. д.(1).-м.и. В.А. AimiMoiioBy, д.<1).-
м.н. A.A. Махневу, д.(1>.-м.н. B.C. Монахову, д.<1).-м.н. А.И. Скибе за под-
держку, ценшяе замечания и ¡¡екомендации. Я благодарна всем участникам 
научно-нсследовательск()1'о се.минара ка(1)ед1)1,1 Высшей iuire6pi,i МГУ, семи-
нара "Алгеб])а н логика" ИМ СО РАН, научно-исследовательского семииа1)а 
отдела iuire6i)i.i и топологии ИММ У])0 РАН, К])асноя1)ского алгеб])аическог() 
семинара :!а доброжелательную атмос<1)еру и ноле:ии>1е обсуждения. 
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