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ОБЩАЯ ХАРАКТЕРИСТИКА ДИССЕРТАЦИИ 

Актуальность темы исследования. Пространства голоморфных функций 
с равномерными оценками являются предметом многочисленных исследований 
и играют важную роль во многих разделах комплексного и функционального 
анализа, а также в приложениях. Одним из перспективных направлений в этой 
тематике является раздел, посвященный получению удобных для применений 
описаний сопряженных пространств и решению с помощью этих описаний за-
дач из смежных областей. Данная проблема при дополнительных ограничениях 
на области и весовые последовательности, задаюнцю пространства, интенсив-
но изучалась в работах P.C. Юлмухаметова, Н.Ф. Абузяровой, Б.А. Державца, 
В.В. Напалкова, Т. Белгхити, Д. Барретта, С. Белла, A.B. Абанина, Ле Хай 
Хоя и других математиков. Исследование возможности снятия или ослабления 
использовавшихся ранее ограничений и разработка последующих приложений 
полученных на этом пути результатов представляют значительный интерес и 
являются актуальными задачами. 

Степень разработанпости темы исследования. Подход, основанный на 
использовании преобразования Лапласа функционалов, был инициирован для 
пространств всех функций, голоморфных в выпуклой области, Г. Полна и раз-
вивался в дальнейшем А. Мартпно, Л. Эреннрайсом, Л. Хермандером, Б.А. Тей-
лором, И.Х. Мусиным и многими другими авторами. Что касается пространств 
голоморфных функций заданного роста вблизи границы dG ограниченной вы-
пуклой области G, то здесь в основном изучался проективный случай про-
странств Фреше, когда рост функций измеряется весами, зависящими от функ-
ции расстояния p{z) от точки 2 е G до дС. Сун;ественные результаты в дан-
ном направлении были достигнуты в работах P.C. Юлмухаметова, Б.А. Дер-
жавца, В.В. Напалкова. Псречиелснные авторы использовали различные под-
ходы к доказательству сюръективности оператора Лапласа, а наиболее общие 
условия па весовые последовательности, зависящие от р{г), были предложены 
В.В. Напалковым^ Для выпуклых весов общего вида к настоящему времени 
известен лишь результат Н.Ф. Абузяровой и P.C. Юлмухаметова^, полученный 

'Напалков В, П. Пространства аналитических функций заданного роста вблизи границы / /Известии Российской академии 
наук. Серии математическаи. — 1987. — Т. 51. — № 2. - С. 287-305. 

^Абузирова II. Ф., Юлмухаметов Р. С. Соприженныо прострннстиа к всч:овым пространствам аналитических функций / / С и -
бирский математический журнал. — 2001. — Т. 42. — X' 1. — С. 3-17. 



при дополнительных условиях па гладкость функций, сопряженных с весами, 
задающими весовые пространства. Индуктивный случай ранее рассматривался 
только для конкретного пространства A~°°{G) функций полиномиального ро-
ста, задаваемого последовательностью весов Основная труд-
ность при этом состоит в том, что, в отличие от случая пространств Фрешо, 
в данном случае при доказательстве сюръективностп преобразования Лапласа 
нужно строить функционал, удовлетворяющий счетному набору условий не-
прерывности. 

В связи с вышеизложенным актуальна задача распространения результатов 
упомянутой работы В.В. Напалкова на случай возрастающей последователь-
ности весов обн;его вида, задающей пространства с топологией индуктивного 
предела. 

Задача получения аналитического описания сопряженных к весовым про-
странствам голомор(})11ых в односвязных областях функций с помощью преоб-
разования Коши рапсе рассматривалась в случаях, когда рост функций опре-
деляется последовательностями весов, обладающих некоторой выпуклостью от-
носительно p{z) (см., iiaiij)., работы Б.Л. Державца'' и К.В. Трунова н P.C. Юл-
мухаметова® и библиографию в них). При этом от областей требовалось, как 
минимум, чтобы их граница была замкнутой спрямляемой жордановой кривой. 
В частном случае пространств функций нолипомиалыюго роста в статье^ со-
держательные результаты удалось получить для более широкого, чем жо1)дано-
вые, класса областей Каратеодори. Поэтому интерес представляет разработка 
нового подхода, позволяющего избавиться от ограничений па веса и при этом 
распространить основные результаты на случай областей Каратеодори. 

Подходящее оннсапие сопряженных, как известно, находит широкое прнмепе-
пно в ряде других задач. При этом ранее практически все прпложенпя касались 
случая пространств Фреше, который в некотором отпошепнн проще, чем двой-
ственный случай пространств индуктивного тина. В связи с этим представляет 

'Mi-likliüv S .N. (DKS)-Bpacc8 of holomorphic funcliori» invariant under diflercntialion / / J o u r n a l of inatlicmalical analysi» and 
applications. - 200-1. - T. 297. - № 2, - C. 577-586. 

' A b a n i n A. v . , La Hal Kboi. Dual of the function algebra A - ^ Í D ) and representation of functions in Dirichlet series / / r r o c c c d i n g s 
of the American Mathematical Society. - 2010. - T. 138. - X' 10. - C. 3023-3035. 

»Державен Б. A. Пространства фупациЯ, аиалитичсчжв« в выпуклых областих С " и имеющих заданное поведение вблизи 
г р а н и т а / / Доклады АН СССР. - 198d. - Т . 276. - № 6. - С. 1297-1301. 

»Трунов К. В., Юлмухамегов Р. С. Квазианалитическнв классы Карлемана на с р а н и ч е н н ы х оСластих //Ал1ч.-0ра и анализ. — 
20CS. - Т. 20. - № 2. - С. 178-217. 

' A b a n i n А. v., Le Hai Klioi. Cauchy transformation and mutual dualities between Л-̂ СН) and Л"(СП) for Carath&idory domains 
/ /Du l l e t i n of the Belgian Mathematical Society-Simon Stcvin. - 2010. - T. 23. - № 1. - C. 87-102. 



иитсрсс разработка методов для аналогичных нрименсний в двойственной ситу-
ации индуктивных пространств голоморфных функций заданного роста вблизи 
границы выпуклой ограниченной области, онределяемых последовательностя-
ми весов наиболее общего к настоящему моменту вида. 

Цели и задачи диссертациоипой работы. 

1. С помощью преобразования Лапласа функционалов получить аналити-
ческое описание сопряженных с пространствами голоморфных в выпук-
лых ограниченных областях функций, задаваемых возрастающими после-
довательностями весовых функций общего вида. 

2. Разработать новую модификацию метода псевдоаналитичеекого нродол-
жепня и с его помощью установить аналитическое описание еопряжеппых 
с пространствами голоморфных функций заданного роста в областях Ка-
ратеодори с помощью преобразования Коши функционалов, сняв при этом 
традиционные ограничения на весовые системы. 

3. Применить полученные результаты к исследованию вопросов о возмож-
ности представления функций из пространств голоморфных функций за-
данного роста индуктивного типа абсолютно сходящимися экспоиепци-
альнымн рядами и о сюръективности в этих пространствах операторов 
свертки. 

Методы исследований. В данной работе применяются классические и со-
временные методы комплексного и функционального анализа. В том числе ис-
пользуются: теория операторов в функциональных пространствах различной 
природы, метод псевдоаналитичеекого продолжения, выпуклые функции и их 
свойства, двойственный переход от вопросов представления функций рядами и 
разрешимости уравнений свертки к проблеме сравиения соответствующих то-
пологий в сопряженных пространствах. 

Научная новизна и практическая значимость. Приведенные в рабо-
те иеследовання касаются более обнц1Х случаев систем весов и типов областей, 
чем ранее изученные. Кроме того, для их получения была существенно разви-
та имеющаяся техника использования нсевдоаналитического продолжения для 
решения задачи о двойственности пространств голоморфных функций зада-



иного роста нблизи границы и обобщенных классов Данжуа-Карлсмана. Двой-
ственность пространств голоморфных функций заданного роста вблизи грани-
цы п обобщенных классов Данжуа-Карлемана применяется для решения задач 
о представлении функций рядами экспонент и о сюръектпвпости операторов 
свертки. Подобные представления играют важную роль в вопросах разреши-
мости различных функциональных уравнений. 

Положения, выносимые на защиту. На защиту выносятся следующие 

положения: 
1. Аналитическое описание сопряженных с пространствами голоморфных в 

выпуклых ограниченных областях функций, задаваемых возрастающими после-
довательностями весовых функций общего вида, полученное с помощью прсоб-
1)азовання Лаилаеа функционалов. 

2. Онпсапне с помощью преобразования Коши функционалов сопряженных 
с пространствами голоморфных функций заданного роста в областях Каратео-
до{)н. Новый метод конструктивного нссвдоаналитичсского продолжения таких 
преобразований во всю плоскость, позволяющий избавиться от требований на 
определенную выпуклость весов. 

3. Существование и конструктивный алгоритм построения абеолютно пред-
ставляющих систем экспонент в пространствах индуктивного тина голомор(}>-
ных в выпуклых ограниченных областях функций. 

4. Критерии сюръектнвиости операторов свертки в пространетвах голоморф-
ных в выпуклых ограниченных областях функций экспоненциалыю-стенснного 
роста, фо1)мулирусмые в терминах определенной регулярности роста их симво-
лов. 

Апробация работы. Основные результаты ¡)аботы докладывались на Ре-
гиональной школе-конференции молодых ученых "Владикавказская молодеж-
ная математическая н1К0ла"(г. Владикавказ, 2013, 2018 гг.), на Меж;о'11ародной 
конференции "Крымская осснняя математическая школа-симиозиум"(пос. Ба-
тилимап, 2015 г.), на Международной конференции по алгебре, анализу и гео-
метрии (г. Казань, 2016), на Меж;;ународной научной конференции "Теория 
операторов, комплексный анализ и математическое моделирование" (ное. Днв-
номорское, 2016 г.), на Международной научной конференции "Современные 
методы и проблемы теории операторов и гармонического анализа и их прило-



же111ш"(г. Ростов-иа-Дону, 2016, 2017 гг.), на Международной научной конфе-
ренции "Порядковый анализ и смежные вопросы математического моделирова-
1шя"(с. Цей, 2017 г.), на Международной научной конференции студентов, аспи-
рантов п молодых ученых "Ломоносов"(г. Москва, 2017 г.), на Международной 
конференции "Современные методы теории краевых задач. Понтрягинские чте-
ния" (г. Москва, 2018 г.), на Международной конференции "Функциональные 
пространства. Дифференциальные операторы. Проблемы математического об-
разования"(г. Москва, 2018 г.). 

Публикации. По теме диссертации опубликовано 13 работ, список которых 
нриведеп в конце автореферата. Из них 3 статьи [1]-|3] — в журналах, рекомен-
дованных ВАК Минобрнаукн РФ, при этом статья [1] — в журнале, входящем в 
базу данных Web of Science. В совместных с научным руководителем публика-
циях А.В. Абанину принадлежит постановка задач, указание метода исследо-
вания и общее руководство, а автору диссертации — проведение исследования 
и доказательство результатов. 

Объем и структура работы. Диссертация состоит пз введения, трех глав и 
списка литературы. Объем диссертации составляет 112 страниц. Библиография 
— 70 наименований. 

КРАТКОЕ СОДЕРЖАНИЕ ДИССЕРТАЦИИ 

Во введении дается общая характеристика работы и проводится краткий 
обзор результатов диссертации но главам н параграфам. 

В первой главе приводится удобное для приложений описание пространств, 
сопряженных с весовыми пространствами нпдуктивного типа голоморфных в 
выпуклой ограниченной области G функций заданного роста вблизи границы. 
При этом используется преобразование Лапласа функционалов. 

В разделе 1.1 вводится класс последовательностей V = (í;„)ngN весов, за-
даваемых в виде ц„(г) := V n ( l n ^ ) , п в N, z е G, где — последо-
вательность неотрицательных выпуклых монотонно возрастающих на (í", -Ьоо) 
(í" > 0) неограниченных функций, удовлетворяющих следующим условиям: 

(с1) V Í 6 N + t>t°-, 

(с2) Vi 6 N 3/3j > 0: -f 1) < <Pj+i(í) + Pj,t> t°. 



По каждой такой иослсдоиатслыюстп определяется ниутрсппнй индуктивный 
предел УН{0) соответствующей последовательности банаховых пространств 

Я„(С) := | / е Я ( С ) : Ц/Ц« ^ и р ^ < оо | , п 6 N. 

Обозначим через Яс(А) := ьнрЕеАг опорную функцию области С. Будем на-
геС 

зывать функцию := st + 93„(1п|) ,з > О, п в М, сопряженной с 

соответствующим весом Пп, п € N. 
Основным результатом данного раздела является предложение 1.1.3, вводя-

щее класс целых функций УЯс(С), являющийся потенциальным кандидатом 
на роль искомого сопряженного с пространством УЯ(С). Образуем банаховы 
пространства целых функций 

) 
Лес 

I \J ч'̂ Л I 
Я„,с(С) := { / е Я(С) : | / |„ := вир ^ ^ < ос ^ , п 6 

и определим но этой носледоватслыюсти пространств пространство Фреше 

УЯс(С) := П •'̂ п.сСС) с топологией, задаваемой набором норм (| • 
Предложение 1.1.3 Пусть С — выпуклая ог}хпшчснпая область ком-

плексной плоскости, У = (г;„)̂ =1 ~ рассмотренная выше весовая последова-
тельность. Тогда преобразование Лапласа функционалов является линейным 
непрерывным инъсктивным оператором из (УЯ(С))^ о УЯс(С). 

В разделе 1.2 доказывается, что заявленный в нредложснип 1.1.3 класс целых 
{¡¡ункций УЯс(С) действительно является сопряженным с весовым простран-
ством УЯ(С). Для этого применяется известный результат Е.М. Дынькипа о 
нсевдоаналитнческом продолжении, который приведен в подразделе 1.2.2 в тер-
минах, удобных для применения к рассматриваемым в диссертации простран-
ствам. 

Доказанная в подразделе 1.2.3 настоящей диссертации сюръективность пре-
образования Лапласа функционалов позволяет нолучпть основной результат 
первой главы — теорему 1.3.1 о том, что класс целых функций УЯс(С) явля-
ется искомым сильно сопряженным с весовым пространством УЯ(С). 

Теорема 1.3.1 Пусть С - выпуклая ограничетюя область в комплексной 



плоскости, Ф = ~ последовательность неотрицательных выпуклых 
монотонно возрастающих на (í°,+оо) (í" > 0) функций, удовлетворяющих 
условиям (с1) и (с2), V = где Vn{z) ~ п е П, z £ G. 
Тогда преобразование Лапласа функционалов устанавливает топологический 
изоморфизм между пространствами (УЯ(С))^ и VHG{C). 

В этом же подразделе теорема 1.3.1 иллюстрируется на конкретных част-
ных случаях весовых пространств — пространствах голоморфных функций 
экспоненциалыю-стенснного роста, представляющих интерсс для приложений. 

Пример 1.3.2 (Пространство всех функций экспопенциально-стененного ро-
ста). Пусть О < а„ < Q„+i при всех п £ N и ИтОп = Л 6 (0,1]. Тогда весовая (1 \ 0° 

—-——) порождает весовое 
пространство VH{G), которое обозначается специальным символом и 
называется пространством всех функций экспонснциалыю-степенного роста в 
области G. Оно не зависит от выбора (c«n)^i и может быть записано так: 

í á , ( G ) = / € Я ( С ) : З а < Л : s n p j ^ 

В соответствии с теоремой 1.3.1 сопряжсшюс с ним пространство, получаемое 
с помощью преобразования Лапласа функционалов, имеет вид 

i l/Wlel'l" 1 
= / е Я(С) : sup < со, V^ < Л* L 

где Л* := Л/(Л + 1). 
Пример 1.3.4 (Пространство всех функций экснонснциальпо-степешюго ро-

ста максимального типа). Пусть а £ (0,1). Рассмотрим веса «„(А) = п(р(А))~", 
п £ N. Пространство VH{G), порождаемое такой вес01!0й последовательностью 
V, называют пространством функций эксноненциалыю-стененного роста мак-
симального тина (при порядке а). Обозначим его через Я^(G) . Оно имеет вид 

Я Л С ) = <( / £ Я(G) : 3 n £ N : s u p - ^ < o o 
гесе" 
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Сопряженным с ним пространством по теореме 1.3.1 является 

Я ^ . = | / 6 Я ( С ) : sup < o o , V n g N | . 

Пример 1.3.С (Пространство всех функций экснонснцналыю-стеисиного ро-
ста нормального тина). Пусть q € (0,1) и р € (О, -t-oo). Последовательность ве-
сов V вида и„(Л) = р ( l - 1 / n ) (р(Л))"", п € N, определяет пространство VH{G), 
называемое пространством экснонеициальио-стененного роста нормального ти-
на (при порядке а). По аналогии с предыдущим примером мы будем обозначать 
его через Щ{С), а его сопряженное УЯс(С) - через Они имеют следу-
ющие представления: 

Я ^ ( С ) = | / е Я ( С ) : 3 n e N : sup < оо i , 

I • 

icc 
:= U e Я(С) : sup ' ^ < oo, Vs > 0 , 

n 
где a := (1 - f a ) a 

Вторая глава иосвяищна вопросу об описании сонряжеиного с простран-
ствами голоморфных функций заданного роста в областях Каратеодори. 

В разделе 2.1 приводится постановка задачи и вводится оператор Коиш пре-
образования функционалов. Всюду ниже G — ограниченная область комплекс-
ной плоскости и в : G -> [О, оо) — вес в G, удовлетворяющий донолннтелыгому 
условию: 1п(1/р(2)) = о(в(г)) при 2 -> dG. Соответствующее этому весу бана-
хово нространство определяется следующим образом: 

IUG) := | / е Я(С) : ||/||„ := s u p ^ < оо}. 

Используемое условие на вес обеспечивает принадлежность к H ,̂{G) всех про-
стейших дробей 1/(2 - С ) > С ^ G. к тогда на его топологически сонряжсп-
ном пространстве (Я„(С))' корректно определен оператор Коши прсобразова-
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ния функционалов; 

Г : ц € (ЯДС))' цДС) := (р . , С i С. 

Далее, для веса V обозначим через Еу(С) пространство функций д класса 
СДС), которые голоморфны вне С с д{оо) = О и для которых 

Iffiv := sup 
CeG 

^iC) < oo. 

Введем в отношение эквивалентности: gi ~ д2, если pi = 52 в CG. Через 
Ei,{G) обозначим соответствующее фактор-пространство классов эквива-
лентности [5] с фактор-нормой |[5]|г, := inf{|p-f рок : ffo € £'°(G)}, где E^{G) — 
подпространство функций из E„(G), которые обращаются в нуль вис G. 

В данном разделе доказаны непрерывность и линейность преобразования Ко-
ши функционалов, онрсдслснного на весовом пространстве Я„(G), задаваемом 
одним весом v, а для случая области Каратеодори — также его инъективность. 
Напомним, что ограниченная односвязная область G комплексной плоскости 
называется областью Каратеодори, если ее граница совпадает с границей ком-
поненты связности открытого множества CG, содержащей бееконечно удален-
ную точку. 

В раздело 2.2 для случая областей Каратеодори с помощью преобразования 
Коши функционалов рассматривается задача описания сопряженного с весо-
выми пространствами VH{G) и VH{G), образованных соответственно строго 
убывающей V и строго возрастающей V последовательностями весов n € N, 
и наделенных топологиями соответственно проективного и индуктивного пре-
дела. При этом весовая последовательность V называется строго возрастающей, 
если для любого п € N существуют такие m 6 N и Gn > О, что 

sup Vn{z + т) + 1п(1/р(г)) < inf Vm{z -Ь г) -f G„, z е G. 
|г|<р(г)/2 1'-|<с(г) 

Аналогично, переменой п и т местами, вводится понятие строго убывающей 
последовательности V. 

Основными результатами главы являются теорема 2.2.2 для индуктивного 
случая и теорема 2.2.3 — для проективного. 
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Теорема 2.2.2 Пусть G С С — область Каратеодори. Тогда для лю-
бой строго возрастающей весовой последовательности V па G преобразова-
ние Коши функционалов устанавливает топологический изоморфизм между 

{VH{G))',uVEc = a:=MG). 

Теорема 2.2.3 Пусть G — область Каратеодори. Тогда для любой строго 
убывающей весовой последовательности V на G преобразование Коши функ-
ционалов устанавливает топологический изоморфизм между {VH{G))[ и 
пространством VEq = Uilii наделенным соответствующей топо-
логией внутреннего индуктивного предела. 

В третьей главе рассмотрены приложения полученных результатов к во-
просам представления функций из рассматриваемых пространств рядами экс-
иоиент и сюръективности операторов свертки. 

В разделе 3.1 доказано (теорема 3.1.2), что для любой выпуклой ограничен-
ной области G в С во всех нространетвах вида VH{G), задаваемых весовыми 
носледователыюстями, как в теореме 1.3.1, существуют абсолютно представля-
ющие системы эксионеит. При этом указан конструктивный алгоритм их по-
строения. В то же В1)емя отмечено, что системы простейших дробей, несмотря 
на полученное во вто]юй главе аналитическое описание сопряженных, не могут 
быть абсолютно представляющими в VH{G). 

В разделе 3.2 исследуются операторы свертки, определенные на весовых нро-
етранствах VH{G). Пусть р. — аналитический функционал с носителем в выпук-
лом компакте К. Тогда оператор свертки р* : f i—> Pw{f{z + w)) непрерывно 
отображает H{G -t- К) в n{G), а преобразование Лапласа 

КО СеС, 2 

функционала р представляет собой целую функцию экспоненциального тина. 
Образуем нроетранство 

VH^ := | / 6 Я(С) : Vn € N Зт е N : sup < оо}, 

которое будем называть пространством мультипликаторов, поскольку VH^ 
совпадает с пространством всех мультипликаторов из VHa в VHa+к-

В предложении 3.2.1 подраздела 3.2.1 получен критерий непрерывности та-
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ких операторов свертки и устаповлеп вид сопряженных с ними операторов 
умножения на аналитический символ. 

Предложение 3.2.1 Пусть д — аналитический функционал с носителем 
в К. р* УЯ(С + К) С УЯ(С) тогда и только тогда, когда р е УЯ^ . При 
этом для любого нетривиального функционала р с р € УЯ^; 

(1) Оператор свертки р* : \^П{С + Я) УЯ(С) непрерывен и обладает 

плотным образом; 

(И) Оператор умножения Лд ; / € УЯс '—)• А/ € УНс+к сопряжен операто-
ру свертки. 

В теореме 3.2.8 формулируются стандартные условия сюръективности опе-
раторов свертки применительно к рассматриваемым пространствам. Прежде 
чем ее приводить, напомним, что нетривиальный мультипликатор д из УЯс в 
УНс+к называется делителем из УНс+к в '^'Яс, если для него имеет место 
теорема деления, т.е. импликация 

/ / 
/ е УЯс+х п - е Я(С) - 6 УЯс. 

9 9 

Множество вссх делителей из УЯс+х в УЯс будем обозначать 1)Ус-\-к,с-
Теорема 3.2.8 Пусть р — аналитический функционал и р 6 УЯ^. 

Рассмотрим следующие утверждения: 

(1) оператор свертки р* : УН{С -Ь К) УН{С) является сюрьективным; 

(и) для любого п € N существуют т € N « С > О такие, что 

(Ш) символ р принадлежит класеу Т>\^с+к,а всех делителей из РНа+к в УЯс-

Тогда (гП) (п) О (г). 
В разделе 3.3, который является основным в данной главе, доказана необ-

ходимость условия (гп) для весовых пространств экспоненциально-степенного 
роста максимального и нормального типов, уже рассмотренных ранее в приме-
рах 1.3.4 и 1.3.6 соответственно. На этом пути получено описание всех дели-
телей и, соответственно, критерии сюртюктивиости операторов свертки в этих 
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пространствах, формулируемые в терминах регулярности роста их символов. 
Именно, введем следующее определение. Будем говорить, что целая функция 
экеноненцпалыюго тина (р с радиальным индикатором удовлетворяет 
условию (5"'), если существуют числа s,N > О такие, что для каждого С ^ С 
с ICI > А найдется С' € С с |С' - С! < 1СГ': b lv ' iOI > ^(С) " ^К!"'-
Заметим, что условие (S" ) строго сильнее, чем клаесическое условие внолие 
регулярности <р. 

Теорема 3.3.7 Ilxjcmb д — шсалитический фуххкционал с носителем в вы-
nxjKAOM компактхюм мпоэхсестое К и fi принадлежит класс]) всех мульти-
пликаторов из в Оператор р.* : К) H^{G) сюреск-
тивен для любой выпуклой ограниченной области G тогда и только тогда, 
когда h;, = H к и fi худовлетооряст хусловихо {S"-). 

Аналогичный результат для пространств функций экспоненциально-
степенного роста нормального типа приведен в теореме 3.3.9. 
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ЗАКЛЮЧЕНИЕ 

В результате проведенного в диссертационной работе исследования установ-
лены следующие основные результаты: 

1. С помощью преобразования Лапласа функционалов получено анали-
тическое описание сопряженных с пространствами голоморфных в выпук-
лых ограниченных областях функций, задаваемых возраетающими после-
довательностями весовых функций общего вида. Ранее результаты подобной 
степени общности были известны для двойственного случая пространств Фре-
ше. 

2. С помощью преобразования Коши функционалов дано описание сопря-
женных с пространствами голоморфных функций заданного роста в областях 
Каратеодори. За счет нового конструктивного псевдоаналитического продолже-
ния таких преобразований во всю плоскость удалось избавиться от требований 
на определенную выпуклость весов, использовавшуюся в предшествующих ра-
ботах. 

3. Установлено, что в пространствах индуктивного тина голоморфных функ-
ций заданного роста вблизи границы выпуклой области существуют абсолютно 
представляющие системы экспонент. Более того, указан копетруктивпый алго-
ритм их построения. 

4. Для пространств голоморфных в выпуклых ограниченных областях функ-
ций эксноненциалыю-стененного роста установлены критерии сюръективпоетн 
операторов свертки, формулируемые в терминах определенной регулярности 
роста их символов. Ранее подобные результаты были известны лишь для про-
странств функций полиномиального роста. 
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